
 
 
 
 
 
 
అంకెల  సంఖ ల  ా  పదత ల   
మ  ంకటశ ర ావ   

 
అంకెలక సంఖ లక ష  ఉన  సంబం క ఇంతవరక  ా న త ఇ ే ం. కా  అంకెల కథ ఇంకా ల  ఉం . 

 
ఉ హరణక అంకెల  ాయటం ల  ఉన  ే ల  ఒక ా  ప ం. ఇప డంట అంకెల  ాయటంల  ఒక 
ఒరవ  ిరప ం  కా  దట  ఇ  అంత సులభ ాధ ం ా ఉం ే  కాదు.  
 
అ కాలంల , అంట కసు ప ర ం 3000 సంవత ాలక మ ం ే, మట పలకల ద ఘంటప ల (wedge)  
ా ిన అంకెల  సు య ల  ొ క . ఘంటప ల  లట   షల  ``క య  ̀` అంట ర  కనుక ఈ రకప  
ాత  ``క ారం`` ాత అంట ర . ఈ క ారం పద  మ ా బ ల య  క ాక ం . కసు ప ర ం 

1500 సంవత రప  కాల క, అంట మ ా  ాజ ం ఏల లక, ఈ పద  బ ా ెల మణల క వ న 
ఖల ల  ఉ . ఘంటప ల వర “పక క ి  పడ క బటన హంస ాదు ఆకారంల ” ఒక మ ద  

తయ ర  ే ి, ఆ మ ద  మట పలకల ద అదకం అ నట  అ ే ార ట. ఆ మ ద 10 అంకెక గ ర ట. ెండ  
హంస ాదు మ దల  ఇర ౖ  సమ నం. ల గ  హంస ాదు మ దల త ా త ెండ  ల వ  తల   అ  
నల ౖ ెండ   సమ నంట.  
 
 
ఈ కథ  బట బ ల య  ా క ాన బలం సూతం ె నిట అ ి ం  క . కా  ళ క సున  ాయటం 
ఎల  ె యలదు. తమ ా ఏ టంట  తర ాత వ న యవనుల  ( క ల ), మక ల  ( మనుల ) ఈ 
ాన బలం అ  కట క  అవ ాహన ేసుక న ట  లదు. ``మ డడ గ ల  మ ందుక  ఆరడ గ ల  నక  ాం" 

అన  ి మ  ాటల , ర వ ర  క ం ెం గమనం ే ి మ క కత పద ల  లక ంచటం దల టర .  

 
యవనుల  ే ిన  ఏ టంట, ాళ  షల  ఉన  అ ాల  అంకెల ా క డ ాడటం దల  టర . `అ` 

అంట 1, `ఆ` అంట 2, `ఇ` అంట 3, `ఈ` అంట 4... అల  ళ త ం  పద . క  షల  `అ, ఆ` ల  అన క 
బదుల , ాళ  షల  ఆల , ట , ామ , … అంట ర  కనుక `ఆల ` అంట 1, ` ట ` అంట 2, ` ామ ` అంట 3, 

` ెల ` అంట 4, `ఎ ి ల  ̀ అంట 5, `ఈట ` అంట 8, ` ట ` అంట 9, `అ ట ` అంట 10, `క ా ` అంట 20... 

అల  ... అల , ళ త ం   పద .  
 
ాత గ య ాల  చూ న ా క మక పద  కటన ిం ే. ఫ సకాలల  ీ కలల  ల ను, ప ాతన 

భవ ల ద క డ మక పద  అంకెల  కనబడ త  ఉంట . ఈ పద ల  1, 5, 10 లక I, V, X ాడటం 
అంద క సుప త . తర ాత 50 క L, 100 క C, 500 క D, 1000 క M ాడ ర . ఇక డ C అన  ` ంట  ̀ 
అన  లట   మ టక, M అన  ` ` అన  మ టక దట అ ాల .  
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ఈ ప ాతన ాధల  అ  ఎందుక లం . ఈ లల  మనం ా ే 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 అ  ప  అంకెల  
మన ేశంల  అ ే ఇం ష  అంకెల , ా ా త  ే ాలల  అ ే `అరబ ` అంకెల  అంట ర  ా , జ క 
ఇ  ందూ అంకెల . ఏ కారణం వల  మనం మ తం మన పం ం ాలల ను త తర ప త సల లల ను ఈ 

ందూ అంకెల  ాడట క ఇష పడం; ` ెల గ ` అంకెల  ాడ ం - అక క ఈ `అరబ ` అంకెల  అప తమ , 

ెల గ  అంకెల  ప తమ  అ నట .  
 
గమ ం ే  ల ో, ందూ అంకెలల  దట అంకె సున , ల  సూన ం. ఈ సున  అ  వం మనం మన 
ేశంల  క టమ  ను క క  క యక ర లదు. ఇ  మన ేశప  ంత మ ట. ప ా  ే ాలల , 

మ ఖ ం ా ా ా త  ే ాలల , ఈ ా క స ప ే మ ట అప ట  లదు. ెల గ ల  ాంక క ప ల  లక మనం 
ఇప డ  ఎల  తంట ల  పడ త  అల  ా ా త లక క డ ఇబ ం  వ  ఉండ ంట ం . అందుక  ార  
మన `సూన `  సుక  ` ి ి  ̀ ాను తదుప  ఈ ి ి    ` ౖఫ  ̀ (cipher) ాను మ  ాళ  షల  
ా ేసుకవటం దల  టరం . ఇ ే ౖఫ   మ  అడ   ంబ   `జె ి ` ాను, ఆ జె ి  కా ా ` ` 

(zero) ాను అ యం .  
 
ఒక  సున  ఒక ట క ట ఊర క  ఉంట మన ాళ క ఇంత ర  వ ే ి ఉం ే  కా ే . సున  ాట  
ాన బలం సూతం అ  మ కట క ట ా ర  మన ాళ . అప ట నుం ే ఒకట ానం, పదుల ానం, వందల 
ానం, అనుక ంట  అల  ఎంతవరక ౖ  లక  ట క ంట  ళ గ  మత మనక వ ం .  

 
ఇప ట వరక  ె ి న మ ఖ న అం ాల  ఒక ా  ప నరర నం ేసుక ం ం. ందువ ల  అంకెలక క ంత 
సహజ బలం, క ంత ాన బలం ఉంట య  అ ర . ఒక అంకె ఏ ా ౖ  ఆక ంచవచు . ప  ా క క ంత 
ాన బలం ఉంట ం . ఈ ాన బలం క  నుం  ఎడమక  ప ే ి ఇంతల  ప న ర గ త  న డల  

`ద ాంశ పద ` అంట ర . ఒక సంఖ  క  జ న ల వ కనుక ాలంట ప  ానంల ను ఉన  అంకె  ఆ 
అంకె ఉన  ాన బలం  గ ణం , ఆయ  లబ ల  కల ా . ద ాంశ పద ల  ప  ానం ల ను ప  ధ న 
గ ర ల  గల అంకెల  ాడ వచు .  
 
ద ాంశ పద  మనక బ ా అల ాట  అ న పద  కనుక ను ౖన క క ం న సంగహం క ం ెం కృతకం ా 
క ించవచు . కా  లక ం ేటప డ  0 నుం  9 కా ఉన  ప  ల  ా  లక  ట ల  ఎవర ర ? 

మన ెండ  ేత లక క ి ప  ళ  ఉండబట, మనం లక  ట క ళ  ాడ మ  కాబట, ఈ ప క క ంత 
ప ే కత వ  వ ండవచ  శ ా పం ా ఉన  అ ాయం.  
 
కాల గమ  క ేటప డ  మనం ద ాంశ పద  ాడ ాడం. చూడం , అర ౖ కండ  ఒక మషం. అర ౖ 
మ ాల  ఒక గంట. న  న ట వరక  మ డ  ద ల  ఒక కా , ల గ  కా ల  ఒక అణ , ల గ  

అణ ల  ఒక ావ ల , ల గ  ావ ల ల  ఒక ర ాయ. కనుక ద ాంశ పద ల  లక  ట ల  ఎవర  ా ంచ 
లదు.  
 
ఉ హరణక, అ ాంశ పద ల  ఎ ే ఎ  అంకెల  ఉంట . అ , 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7. ఈ పద ల  ఈ 
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ఎ  అంకెల ట లక ల  ే ాం. ఈ పద ల  7 తర ాత ఏ ట వసుం ? ఉన  అంకెల ట  ఒక ా  
లక  టడం అ ం  కనుక, ఆ షయం గ ర  ేసుక ంట  1 ి,  తర ాత 0, 1, 2, అనుక ంట  
మ  7 వరక  లక  డ ం. కనుక, అ ాంశల  7 తర ాత 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17 ఆ తర ాత 20, 21, 

... వ ా . ఇక డ వ ే  10  `ప ` అనక డదు. ప  అ  ద ాంశ పద ల  వ ే  మ ట. అ ాంశల  వ ే  10 

ద ాంశల  వ ే  ఎ  సమ నం. అల  అ ాంశల  వ ే  11  `పదకండ ` అనక డదు; ఇ  ద ాంశల  వ ే  
 సమ నం. కనుక 10 అ  సంఖ  క ిం నప డ  అ  “ఆట ట  ” ా “ప ” అ దు కనుక ఆ 

సందర ం అరం అ వరక   “ఒకట సున ” అనడ  మం .  
 
ఇ ే ధం ా య ంశ పద  ర ంచవచు . య ంశ పద ల  ెం ే ెండ  అంకెల  ఉ . అ  - 0, 1. 

ఉన  ెండ  అంకెల  ఒక ా  లక  టడం అ ం  కనుక ఒక ఒకట ి మ  లక  ట . కనుక 0, 1 

తర ాత వ ే  10, 11. ద ాంశ పద ల  99 ఎల ంట ో, య ంశల  11 అల ంట . కనుక య ంశల  11 

తర ాత వ ే  సంఖ  100 (ఇ  ‘నూర ” కాదు, ‘వంద’ కాదు.  ర  ఒకట సు  సున .”) ఈ పద ల  
కంప టర  లక డ య  ఈ లల  సర లక  ె ిన షయ .  
 
 
 
అంకెలల  రకాల   
 
అంకెలల  రకరకాల అంకెల  ఉ , మనుష లల  రకరకాల మనుష ల  ఉన ట. ఈ రకాల  ఇప డ  క ం ెం 
ప ం.  
 
1, 2, 3, వ ె ాల  ప ర సంఖ ల  (integers) అంట ర . ట  సహజ సంఖ ల  (natural numbers) అ  క  
అంట ర . ప ర సంఖ ల చ త మ నవ  చ త కంట ప ాతన నద  క ంద  నమ కం. ప ల  గ టల  టన 
గ డల ం  ఒకట , ెం ో గ డ  మనం  క  గ డ  ల ిం య  షయం త  ప  గ ంచగలద  
ప ాత కం ా ర ిం ేర . కనుక లక టగలగటం అ  ప  ఒక  మ నవ ే కాదు, త తర వ ల  క  
ెయ గలవన  మ ట.  

 
మ నవ లక మృ ాలక ే  ఏ టంట, మ నవ డ  లక ం ేటప డ  ష ాడ డ . కా  మ ి లక ం ేటప డ  
ా ే షక,  వనక ఉన  ా క మధ  ఉం ే లంకె ెగ క క ంత కాలం పటం . ఈ లంకె ఏ ట  

హరణం ా వ ాను, క ం ెం ఓ ిక పటం .  
 
ీ  ప ాసుల  ప  పడవ  `బల ` అంట ర , కా  ప  కబ  కాయల  `క ` అంట ర . అంట ా  షల  

`ప ` అ  ా క మ ట లదు. మన షలల  క డ క ే ఈ రకం మ టల  ొర క . ఉ హరణక 
ఇం ష  షల  ంచ  (century) అ  మ ట ఉం . ఈ మ టక ``నూర  పర గ ల `` అ  కకె   ి  ఉన  
ఇం య ల  ఎవ  అ  ెబ ర . ఇ ే మ ట అ కాల  వంద సంవత ాల  సూ సుం . అల  `కప  ̀ 
(couple) అంట `జంట`. ెల గ ల  `ప ం ` అంట ల గ . ఇంకా క తం ా ె ా లంట ` ల గ  ంత ిక ల `. 

ఈ రకం వం  లంకె పడ మ టల  ఇంకా ల  ఉ  - అ  షలల ను.  
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ప ర సంఖ ల తర ాత మనక తరచు ా రసప ే  న  సంఖ ల . ట  ఇం ష ల  `  ̀ల  అంట ర . 

ెల గ ల  కా , సంస ృతంల  కా  ` న ం` అంట మ మ ల ా కాక ం  మ క ధం ా ఉండటం; ఇక డ ` గం` 

అ  సూచ  లదు. కా  ఇం ష ల  మ తం `  ̀ అంట గం అ  అరం. కనుక లక ` ష  సంఖ ల ` అ  
కత ర  డ త ను. ` ష  సంఖ ల ` అంట లవమ , రమ  ఉం  ష   ె యజ .  

 
ల  ఎవర  ఎప డ  కనుక  ఎవ క ె యదు. కా  ` న ం` అ  వం మ నవ  ప ెల  ప టన ే. 

కసు ప ర ం 1650 ాం ల ైన ` ం   ప ౖర  ’ (Rhind papyrus) ల  1/2, 1/3, 1/4, 1/5 వంట ఏకలవ లక 
(అంట లవంల  1 ఉన  ల ), 2/3 క ప ే క న మ టల  క ి ా . మన ెల గ ల  క డ చూడం , 1/2  
అర అ , 1/4  ావ  అ  అంట ం. మ డ  ావ ల  అ  ె ా లంట సం  ే ి మ ా వ  అంట ం. ెల గ ల , 

క  ెల సున ంత వరక , 2/3 క ా , త తర లక ా  ప ే క న ర  ఉన ట  లదు. మ ట అంట 
3/4 అ  అరం వసుం , కా  ఈ మ ట కబ  కాయ ఎంత మ ం ో ెప క ాడటం చూ ను.  
 
ప ర సంఖ ల , న  సంఖ ల  తర ాత వ ే  ాల  మన అనుభవ ప క క ం ెం అ తం ా ఉంట . 

ఉ హరణక క  సంఖ ల  ఇం ష ల  `ఇ షన  ̀ (irrational) సంఖ ల  అంట ర . ` షన  ̀ కా  `ఇ షన  ̀. 
ఇక డ ఈ ` షన  ̀ అన  మ ట ` ` (ratio) అన  మ టక సంబం ం న . ఒక ష  ర పంల  ాయగ  
సంఖ ల  ష  సంఖ ల  (rational numbers). మనం ఒక సంఖ  ష  ర పంల  ాయల  ప ంల  ఆ సంఖ  
అ ష  సంఖ  (irrational number). ప ర సంఖ ల  కా , ష  సంఖ ల  కా  అ న సంఖ ల  ఉ య  
షయం యవనులక అవగతం అ స క ా  ఆశ ా క అంత  లదు.  

 
ఒక చత రసం ల  కరం క  డ గ  లక  కట లంట భ జం డ గ  ఏ ష  సంఖ  గ ణం  స  
అ న సమ నం ాద  ౖ ోగ   కనుక డ . ఇ ే షయం మ క ధం ా ెప . ఒక చత రసం ల  
కరం డ గ క, భ జం డ గ క మధ  ఉం ే ష  ప ర సంఖ ల  వ క పరచ లమ . మన చత రసం క  
భ జం డ గ  ఒక అంగ ళం అనుక ంట, కరం డ గ  వ2 (అంట 2 క  వరమ లం) అంగ ల . కనుక వ2 

అ ష  సంఖ క ఒక ఉ హరణ. ౖ ోగ   క అ ష  సంఖ క మధ  ఉన  బ ద ాయణ సంబం  
ప రస ంచుక  వ2 క ౖ ోగ   సంఖ  అ  ర  టర .  
 
అ ష  సంఖ ల  ఉ య  షయం ట దట ౖ ోగ   మ ల  ి ఉండ ంట ంద  క ంద  
ి ంతం. ఇ  జ  కా ో ఇత దం ా మనక కాదు, ఎవ క ె యదు. ఎందుకంట బ ల య  ల  మట 

పలకల ద చూ ిన ఒక లక ల  వ2 క  ల వ 14 ద ాంశ ా ల వరక  తప  లక ం  కటబ  ఉం . కా  
ౖ ోగ   ష ల  తమ క ట  ఈ ఘన జయం ట దట ా ా ం ందన  అ హ  శత వృషభ ర ే ద 

య గం ే ర  ఒక ఐ హ ం ఉం .  
 
ఒకక  బ హ వ  డ గ  ఒకక  అంగ ళం ప న ఉన  (సమబ హ ) చత రసం క  కరం వ2 అ నట, 

ఒకక  బ హ వ  డ గ  ఒకక  అంగ ళమ ప న ఉన  (సమబ హ ) పంచభ  క  కరం క  అ ష  
సంఖ .  మ దు ా సువర సంఖ  అ  ిల ార .  ల వ (1 + వ5)/2. ఒక ర చత రసం డ గ  
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డల లక మధ  ఉం ే ష  ఈ సువర సంఖ క దగర ా ఉంట ఆ ర చత రసం కంటక ఎం  ఇంప ా 
క ిసుంద  తకార ల  అంట ర . ఇల  ెప క ంట  ే అ ష  సంఖ లక ఉ హరణల  కలల ా 
ొర క . అందం ా ఉన  ాళ  మ ఖ ల  క ం ెం ప ం  చూడం . అ  గ ండం ా చంద ంబ   

ఉంట చ  మ దల , బ ం న ి ల  ఉందంట ం. కల ా డ ా ఉంట గజం బదల  ఉందంట ం. మ ఖం 
డవ , డల  మధ  ఉం ే ష  సువర సంఖ క దగర ా ఉన ప డ  ఆ మ ఖం అందం ా క ిసుం ట.  

 
సంఖ లల  స  సంఖ ల , బ ి సంఖ ల  అ  మ క దం ఉం . ఇ  కాక ం  సంఖ లల  ధన సంఖ ల , ర ణ 
సంఖ ల  అ  ఇంకక దం ఉం . ర ణ సంఖ ల గ ం  మ ళ ప  ంకటరమణ సృ ిం న అ ా ావ క 
కాదు, అంతక  మ ం ే జగణ క జం ిన స ా ర  క క  ెల సు: 2x + 7 = 3 వంట జగణత 
స కరణ  ప ష ంచ వల ిన సందర ంల  తప క ం  ర ణ సంఖ ల అవసరం క ిసుంద .  

 
జగణతం ధర మ  అ  మనక ల ం న సంఖ లల  మ క జ  సంకష సంఖ ల  (complex numbers). ఇల  

ఎ  రకాల సంఖ ల  గణతంల  అల  రస పడ త  ఉంట . ట గ ం  అవకాశం ొ కనప డ  
చ ం.  
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