
 
AంĤలǉ ఆటɆ, సంఖÚలǉ సȥÚటɆ  
 
ɝȟȰ ɝంకƕశáరȯɚ  
 
 
1. పɝɢక ð  
 
గƸతంɋ `నȕǉ నభɘషÚǂ’ AǪǴంŔĢనÔ మɿ ȡǟɘ ɣǪɗస ȯțǬజĎ ð  లండĎ  ɋ UనÔ ȷŮలɋ, “AంĤɆ AతǪ 
సంగƤğɐà” AǩÔƦ ɄƐė ɚć  Aǯ ǹȲȣɶన మȶక గƸత ɡసɝతç Ð . సంగƤğƦ Aంƕ ɻÔʀǄƦ. ɻÔʀǄలǉƑ, 

ȎమÙలǉƑ ǴలɆ ఆƦĢనÔƕß ß , ȯțǬజĎ  AంĤలǉ ఆƦĢǯɗƦ.  

 
 
Oక ɵȰ జȊ×ǉ మంచం పƐ UనÔ ȯțǬజĎ Ë  Ǫ ŕడƏǪĠ ǺȂసĕ ð  ɿȱ ƕġä ŗȦంŔĢǪ ɜɓàȲటÍ . ఆ ƕġä ȝద UనÔ 
1729 Ǫ ŕɶ Aǖ “őల చపÕĳ UనÔ సంఖÚɃ AǪǴంŒంǖ” AǩÔȲట, ɿȱÍ . “AయÚȭÚ, Aǖ చపÕǮనǛȝ ğǘౖ , 

őల ఆసĠకరȠన సంఖÚÐ ౖ . “ȴంƦ Ƿర సంఖÚల ఘǩల Ȣతం ȴంƦ ɘǟɆĳ ȯయగɄĹ సంఖÚలǪÔƐɋǬ Iǖ Aǂ Ï Ð
ŒనÔǖ” AǪ ఠĢÁన సțǟనం IŗÆƦట, ȯțǬజĎ . ఈ గమǪక Ǫ గƸత పȰȑషɋ ȯɻ Ð 1729 = 1*1*1 + 

12*12*12 = 10*10*10 + 9*9*9. (IకÁడ నhతం ĶNğȯǪĠ ĶȲð Ð . Oĥ AంĤǪ ȴంƦ ɵȲ ɝɶ ĶƸɻ ǕǪǪ వȲ Aǫß ÃÐ , 

ȟƦ ɵȲ ĶƸɻ ǕǪǪ ఘనం Aǫ AంƏȲß Ð .)  
 
 
“AంĤలǉ ఈ ĳరƥɆ AǫÔ EɃ ŗయగɆĶǄǩÔɚ?” AǪ Eవȷ ȯțǬūǪÔ AƤĴǇ, “ǩ IలɝɆǶ ǩ ŗత IɃ 
పɄĠɽంǖÐ ” AǩÔƦట. పɄĠంŗɗƦ పɄĠɹ Uంƕ పɄĥ పɆĢɋ ǳəNÚత Uండక మȵȜ UంƒంǖÐ ß ð ?  

 
 
Ǹన ŖǴÕనƒవంƐ లhNం UనÔ సంఖÚలǪ పɸǁǪĠ ౖ ð Ð ‘ȯțǬజĎ  సంఖÚɆ’ AǪ AంǕం. ǪūǪĠ ȯțǬజĎ  సంఖÚɆ 
Aరం ğɗలంƕ గƸతం Aǯ Oక మɿసȞదం ɋǪĠ ȇĳ ɋǄĳ ǖĳɄÓ ð . గƸతంɋ IƒవంƐ ǹȲ ȣɶన సంఖÚɆ Iంğ 
őɃ UǩÔȦ: 2 ȬకÁ వరȟɃǪÔ Ã (Aనĳ √2 Ǫ) ǸǒగరĜ ౖ  సంఖÚ Aǫ, సహజ Ľǁంకం (‘ǯŔరė  ɃగȰథం’) 

ȬకÁ ȟɃంశం (‘ȍĜ ’) AȦన e Ǫ ǯǴయĕ  సంఖÚ AǪǫÔ AంƏȲ. IɃĹ ǾȎǩœ సంఖÚɆ, ɇకĜ  సంఖÚɆ, 

ȢదɈనɘ EǱÔ UǩÔȦౖ . əƐɋ ȯțǬజĎ ß  సంగƤğɐà ģƣ UǩÔȲ.  

 
 
చȰతǶటɆ ǂరĹɶ ŕɻ చȰతĠð ðÐ , సంఖÚలġ, ȑషġ, సంసÁృǂġ మధÚ őɃ Aɘǩȑవ సంబంǟɆ కǪǴɵȦÐ . మనం 
ȷů țƏƦĢǯ ȑషలɋ ß (ȞఖÚంĳ ɉƐĎ , ĵĢ ȑషలǬంƤ ǖĴ వŒÆన Iంĵɮɋð ß ) EǮǱÔ AంĤలĠ సంబంǠంŒన 
țటɆ కనబడǁȦ. ǆɆĶ ȑషɋ AంĤలǉ ģƤన సțɵǪĠ ǖáĶ సțసం AǪ పǇÚకం ǹȲ ǸƕȲð Ë .  

 
 
ǆɆĶɋ AంĤɆ, సంఖÚɆ AనÔ ȴంƦ țటɆ Uండటం UǩÔȦ ğǪ, əƐ ɗడకంɋ Aంతĳ ǪȰషత UనÔƒ ǉచǘÓ Ë ß . 

ɸనÔ ǬంƤ ǈȜÙǖ వరĢ UనÔ ɗƐǪ AంĤɆ Aǩలǫ, ఆ Ǹ ɗƐǪ సంఖÚɆ Aǩలǫ Oక Ǫయమం Uండటం Uంǖ ğǪౖ , 
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AǪÔ ǪయțలɃĹ ఈ ǪయțǪÔ AʓడʓƦ Uలంľంచక తపÕǘß . మȶక ħNం ǬంƤ ŖǳÕలంƕ Iంĵɮɋ ß
‘ǭమరė ’ Aǯ țటǪ AంĤ Aǫ, ‘నంబĕ ’ Aǯ țటǪ సంఖÚ Aǫ ǆɄĴంచ వŔÆ.  

 
 
సంఖÚలĠ ȯతɋ ɝɻ ĶȲǄɉ ‘AంĤɆ’ Aǯ Ǫరáచనం మȶకƐ Uంǖట. ఈ ɈకÁǪ ȷమĎ  AంĤɆ, ĵĢ AంĤɆð , ʀంǙ 
AంĤɆ ȢదɈనɘ సంఖÚలĠ ɗƩ రకరğల ĶȲɆౖ Ð .  
 
 
మన సంసÁృǂɋ ‘ɵంఖÚ’ Aǯ మȶక పదం Uంǖ. సంసÁృత ȑషɋǪ ‘ɵంఖÚ’ ġ ɉƐĎ  ȑష ɋǪ ‘ɶయంƐȥ’ Ġ Ħంత 
ǻɄక Uంǖ. ఈ ‘ɶయంƐȥ’ ǬంƩ ‘ɺǬäౖ ’ Aǯ Iంĵɮ țట ǶƐంǖ కǬక ß Ë ‘ɺĎä ౖ ’ AనÔ țటǪ ‘ɵంఖÚం’ AǪ 
ǆɄĴంచవŔÆ. సంసÁృతం ɋ ‘ɵంఖÚ’ Aంƕ ūనంÊ . ఈ దృɬǉ ŕɻ సంఖÚɆ మన ūǩǪĠ ĶȲɆ AǪ ɗÚĩÚనం ŗɻ Ë Ð Ê ÐÐ
ŖయÚ వŔÆ.  
 
 
2. AంĤ Aǯ ȑవం EʓƦ ǶƐంǖË ?  
 
 
AంĤలǉ మనĠ ǈɄ పȰచయం ɈకÁ ǸƕటʓƦ వɸంǖË Ð . ɈకÁ Ǹటవలɶన Aవసరం ȑష Ƕƒక ȞంǛ మనĠ వŒÆ Ë Ë
Uంƒంǖ. Aంǘకǯ ȑష ǶƒకĠ ȞǬǹ AంĤɆ ǶƒంƏయǯ AǬțనం ĦందȰɋ ɉకǻɉǘË Ë . AంĤల țట ŖపÕɉȞ 
ğǪ, `ɈకÁ ǸటటంË ’ Aǯ ȑవం జంǄūలంɋ ģడ Uందǯ ɶǕంతం Ǫజȡǯȣ AǪǴంచƏǪĠ ĦǪÔ ǪదరâǩɆ Ó
UǩÔȦ. ķƐɋ UనÔ Ķడɋ Oక ǕǪǪ తɄ Ǵట ŕడĢంƣ UనÔʓƦ ǜంĴɄɻ ĦǪÔ ūǄల ǴటɆ ఆ ɘషȥǪÔ ß ß ËË Ð
గʀంచగలవǪ ĦందȲ పȭĳతÙకంĳ ȲŮɚ ŗɶ ŕǴంŗȲð ð . ɈకÁ Ǹƕ గʀంŗȭË ð , మȴɃ గʀంŗȭ ǇɄÆ ð
ŖపÕƏǪĠ మన దగర ǪదరâǩɆ ɉɚÃ . ȴంƦ ǻĶలɋ OకƐ ǸదǖÒ , మȶకƐ ŒనÔǖ AǪ ĶȰంచగలగటం ɝȲÐ , ఆ ǻĶలɋ 
UనÔ ɡɅలǪ ɈకÁ ǸƐ ఏ ǻĶ Ǹదǝ ǪశÆȦంచగలగటం ɝȳǬÐ Ë Ò .  

 
 
Aడɚలɋ ĦǪÔ ūǄల ɵంľక మృĳɆ ĶంǶɆ ĶంǶɆĳ ǂȲĶǁȦ కǕ. UǕహరNĠ Œంపంŭ ĶంǶలǯ 
ǃɸĢంǕం. Œంపంŭ ĶంǶలɋ AʓడʓƦ ĦƏటɆ జȲĶǁȦß . ఏ ĶంǶɋ EĢÁవ ŒంపంŭɆ UంƏȭ ఆ Ķంǹ 
పతÚȲల ĶంǶǪ EǖȰంచƏǪĠ ɶద పƦǄంǖð Ó Ó . తమ ĶంǶɋ UనÔ సȔÚల సంఖÚ EĢÁవ UనÔంత țǁన సȰǻǘð . UనÔ 
ɗƐɋ కǫసం ȟƨǩ మగ ŒంపంŭɆ UంƣɄౖ . AɃ ɉǪ పhంɋ ǕƤ జరగǯ జరగǘ. Aంƕ ఏȜటనÔ țట? ŒంపంŭలĠ 
ఏ ĶంǶ Ǹదǝ ǪశÆȦంచగɄĹ ɽమత UందనÔ țటÒ Ñ . AంǇ ğǘ. తమ ĶంǶɋ కǫసం ȟƦ మగ ŒంపంŭɆ 
UǩÔయǪ ‘ɈకÁǸటటంË ’ ģడ ǆɆɸంƣలǪ మనĠ AǪǴంచటం ɉǙ?  
 
 
AంĤ Aǯ ȑɗǪĠ ȑɫǃతȠన ǳǂǪధÚత ౖ ð (‘ȰపŰĎ ð ƕషĎ ’) మȶకƐ UంƤ Uండక ǻǇ పɶ ǳపɆ ģడ OకƐĠ OకƐ 
కɄǴǇ ȴంƦ AɚǄందǪ EɃ ఆకɎంǶ ŗɸħగలȲ? AȦǘ Ǯలల ǴలɆ Oక ǶతɎĠ మȶక ǶతɎ ß Ð Ð (‘ƣė ’) ŗȰÆǇ 
ȴండɚǁయǪ గʀంచగలȲ ğǪð , ȴంƤంƐĠ, ȟƤంƐĠ మధÚ ǇƣǪ గʀంచɉరǪ పȭĳతÙకంĳ ǪȳǴంŗȲð ð . ఈ 
AవĳహనĠ పǂȈంబంĳ ǶȯతనȠన మన సంసÁృతంɋ ఏకð ౖ , ǖá, బʂ వచǩɆ UǩÔȦ. ఆ తȯáత őల ğలం ǻȦన 
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తȯáత ǶƐన ǆɆĶɋ ఏకË , బʂ వచǩɉ UǩÔȦ. ɗÚకరNంɋ వŒÆన ఈ țȲÕġ AంĤల ĶȰంŒ మన Aవĳహనɋ 
వŒÆన țȲÕġ మధÚ ఏǚǩ లంĤ UంǕౖ ?  
 
 
țనɚలĠ మృĳలĠ Ǉƣ ఏȜటంƕ, țనɚƦ ɈĠÁంŗటʓƦ ȑష ɗడǁƦ. AȦǩ సȵ మǪɬ ɈĠÁంŗటʓƦ ɗƩ 
ȑషĠ, ǕǪ ɜనక UనÔ ȑɗǪĠ మధÚ UంƩ లంĤ ǆగƣǪĠ Ħంత ğలం పƐంǖË . ఈ లంĤ ఏȜƗ ɽǕహరNంĳ 
ɘవȰɵǬÐ .  
 
 
వɸɚలǪ ɈకÁ ǸటƏǪĠ ɗƩ țటలġ AంĤలǪ ɹŒంచƏǪĠ ɗƩ țటలġ Ð Ë (సంĥǁలġ) మధÚ AɘǩȑవȠన లంĤ ౖ
Aǩǖ Ǭంƥ Uంǝ ɉǝ ǆɄయǘ ğǪ, ĦǪÔ ĦǪÔ ȑషలɋ ఈ లంĤ ɉǘ. UǕహరNĠ Ǿŭ ǛశǶ ȑషɋ పǖ పడవలǪ 
‘ȏɋ’ AంƏȲ, ğǪ పǖ Ħబ×Ȱ ğయలǪ ‘ħȷ’ AంƏȲ. Aంƕ Aరం ఏȜƐÓ ? ‘పǖ’ Aǯ ȑɗǪÔ పడవల ǬంƤ, 

Ħబ×Ȱ ğయల ǬంƤ ɘడǃయటం ఆ ȑషɋ జరగ ɉǘ. IంతɃ ĦƖŒÆనƒ కనబడక ǻȦǩ మన ǆɆĶ ɋǭ Ë ß
IƒవంƐ పȭĳɆ UǩÔȦð . ‘జంట’ Aǯ țట సరá ɵǟరNంĳ ఆɆమగలǪ ɸÕȰంప ŗɸంǖÐ . ğǪ, ‘జత’, ‘ųƦ’ 

Aǯ ɗƐǪ వɸɚలǪ UǛɶంŒనʓƦ ɗడǁంÐ Ò . AɃĹ ‘ǶషÁరం’ Aǯ țటǪ నǘలǉ పȡయం ɉĢంƣ పǮÔంƩళà ð
వÚవǠǪ ɹŒంచƏǪĠ ɗƦǄǩÔం కǕ. ğǪ AǛ ‘ǶషÁరం’ AనÔ țటǪ పǮÔంƦ వɸɚలǪ UǛɶంŒ ɗడంÐ Ò . ఈ 
మధÚ, ȑరత Ǜశంɋ, ‘ɺంచȰ’ Aంƕ ‘ĠĤą ð  ɽÁȲ’ Aǯ Aరȡ ɸÕȰɸǩÔǖ తపÕÓ Ð , ‘శǁబంÒ ’ Aǯ Aరం మనɸäɋ Ó
Ƞదలటȡ ɉǘ. AంతవరĢ EంǘĢ? ǆɆĶɋ ‘Ƕంŭ’ AనÔ țటǪ ŒంతĴంజలǪ ɈకÁ ǸƕటʓƩ ɘɵరంĳ ɗడǁంË Ð . 

మɈ ȢగలǪ ɈĠÁంŗటʓƦ AȦǘ Ġ బǘɆ ß Ã ‘ŗǄɆ’ ɗడǁం.  

 
 
3. AంĤలǪ ȯయటం  
 
 
AంĤ Aǯ ȑɗǪĠ Oక ȳǳǪÔ IŒÆ AంĤలǪ ȯయటం EɃ UదØɘంŒంǝ Oక ɵȰ పȰɣɄǕంÒ . Iʓడంƕ AంĤలǪ 
ȯయటంɋ Oక OరవƤ ɶరపƤǻȦంǖ ğǫ ȢదƗ Iǖ Aంత ɸలభ ɵధÚంĳ UంƩǖ ğǘÑ ß .  

 
 
Aǩǖğలంɋ, Aంƕ ġɸ Ƿరáం ð Ð 3000 సంవతäȯలĠ ȞంǛ, మƐ పలకల ȝద ఘంటǶœల Ë (wedge) ǉ ȯɶన AంĤɆ 
ɸȡȰȥɋ ǜȰĥȦ. ఘంటǶœలǪ ɉƐĎ  ȑషɋ ‘ĢÚǪయĜ ’ AంƏȲ కǬక ఈ రకǶ ȯతǪ ‘ģÚǪǽరం’ ȯత 
AంƏȲ. ఈ ģÚǪǽరం పదǂ ǮమÙǖĳ ȇȈɋǪȥ Ġ ǳĠȰంǖÓ . ġɸ Ƿరáం ð Ð 1500 సంవతäరǶ ğɃǪĠ, Aంƕ 
ɿȞȯȉ ȯజÚం ఏɉ ȷŮలĠ, ఈ పదǂ ȇĳ ŖɃమƹɋĠ వŒÆన ǕఖɃɆ UǩÔȦÓ . ఘంటǶœల Œవర ‘పƦħÁȌƐన Ë
హంసǳǘ ఆğరంɋ’ Oక ȞదǪ తȥȲ ŗɶð , ఆ Ȟదǉ మƐ పలకలȝద Aదకం Aǖనƒ AǛɗȲటð Ë Ò Ò Òß . ఆ Ȟద ð 10 

AంĤĠ ĶȲటÐ . ȴంƦ హంసǳǘ ȞదɆ Iరɜ ǉ సțనంð ౖ . ǩɆĶ హంసǳǘ Ȟదల తȯáత ȴంƦ ǪɆɚ ĵతɆ ĵɻ ð Ð
Aǖ నలȖȴంƦ ǉ సțనంటౖ .  
 
 
ఈ కథǩǪÔ బƐ ȇȈɋǪȥ ɗȰĠ ɵన బలం ɹతం ǆɄɶనƕ AǪǴɽంǖ కǕË Ñ ßð Ð . ğǪ əళàĠ ɸనÔ ȯయటం EɃĻ 
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ǆɄయɉǘ. తțɫ ఏȜటంƕ əȰ తȲɗత వŒÆన యవǬɆ (ĵĢɆð ), ȷమĢɆ (ȷమǬɆ) ఈ ɵన బలం Aǯ ĠƒĢǪ Ñ
Aవĳహన ŗɸĢనÔƒ ɉǘß . ``ȟడƦĶɆ Ȟంǘĥɻ ఆరƦĶɆ ɜనĠÁ ɝɵంÐ Ð " AనÔ ɶǪț ǳటɃ, əȰȲɚȲ 
ĦంŖం ǂȷగమనం ŗɶ మȶక Ħత పదǂɋ ɈĠÁంచటం ȢదɆǸƕȲÐ ËÓ .  

 
 
యవǬɆ ŗɶనǖ ఏȜటంƕ, ɗళà ȑషɋ UనÔ Ahȯలǯ AంĤɆĳ ģడ ɗడటం ȢదɆ ǸƕȲË . `A` Aంƕ 1, `ఆ` Aంƕ 
2, `I` Aంƕ 3, `ఈ` Aంƕ 4... AɃ ɜɐǄంǗ పదǂÓ . ĵĢ ȑషɋ ð `A, ఆ` Ɇ AనƣǪĠ బǘɆ, ɗళà ȑషɋ ఆɃÖ, ȉƏ, 

ĳț, … AంƏȲ కǬక `ఆɃÖ` Aంƕ 1, `ȉƏ` Aంƕ 2, `ĳț` Aంƕ 3, `ƨɃË ` Aంƕ 4, `EǴäɃĎ ̀  Aంƕ 5, `ఈƏ` 

Aంƕ 8, `ǃƏ` Aంƕ 9, `AȭƏ` Aంƕ 10, `కǳÕ` Aంƕ 20... AɃ ... AɃ, ɜɐǄంǖ əȰ పదǂÓ . IǛ ūǂĠ Ŗంǖన 
పదǂÓ , మȶక ŒనÔ ȠɄకǉ, ȑరత Ǜశంɋ ģడ EɃ ɗƩȷ ఈ ɗÚసంɋ ȞǬÙంǘ ŕɵȲÐ .  

 
 
ǳత గƤȥȯɆ ŕŒన ɗȰĠ ȷమక పదǂ ĦƐన ǴంƩÓ Ë . ȀసğలɋǪ ǵƚకలɋǪ ǹŭɋǬÐ ß , Ƕȯతన భవǩల ȝద ģడ 
ȷమక పదǂ AంĤɆ కనబƦǅǯ UంƏȦÓ . ఈ పదǂɋ Ó 1, 5, 10 లĠ I, V, X ɗడటం AందȰġ ɸపȰŒతȡ. తరɗత 50 

Ġ L, 100 Ġ C, 500 Ġ D, 1000 Ġ M ɗడǁȲ. IకÁడ C AనÔǖ `ɺంటē ̀  AనÔ ɉƐĎ  țటĠ, M AనÔǖ `ȜɄß ` AనÔ 
țటĠ ȢదƐ AhȯɆ.  
 
 
ఈ Ƕȯతన ĳధలǪ పకÁĠ ǸƤǇ, ఈ ȷŮలɋ మనం ɗƩ 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 Aǯ పǖ AంĤలǪ మన Ǜశంɋ 
AȦǇ Iంĵɮ AంĤలǫß , ǳɡÆతÚ Ǜɡలɋ AȦǇ `AరȊ×` AంĤలǪ ĦందȲ, ‘ʀంǙ-AరȊ×’ AంĤలǪ Ħందȳ 
AంƏȲ, ğǪ ǪūǪĠ Iɘ ʀంǙ AంĤɆ. ఏ ğరNం వలǱ మనం țతం మన పంőంĳలɋǬ తǖతర పɘత సɃలɋǬ ß Ñð ð
ఈ ʀంǙ AంĤలǪ ɗడƏǪĠ Iష పడంË ; `ǆɆĶ` AంĤɆ ɗడǁం - AకÁƤĠ ఈ `AరȊ×` AంĤɆ Aపɘతంð , ǆɆĶ 
AంĤɆ పɘతం AȦనƒð ß .  
 
 
గమǪంŗȷ ɉǝ, ʀంǙ AంĤలɋ ȢదƐ AంĤ ɸనÔ, ɉǕ ɹనÚం. ఈ ɸనÔ Aǯ ȑవం మనం మన Ǜశంɋǯ కǪǸƕమǪ Ë
ǯǬ ĦǸÕĠÁ ģయకÁర ɉǘ. Iǖ మన ǛశǶ ɼంత țట. పȯȦ Ǜɡలɋ, ȞఖÚంĳ ǳɡÆతÚ Ǜɡలɋ, ఈ ȑɗǪĠ 
సȰపƩ țట AపÕƗ ɉǘß . ǆɆĶɋ ɵంĥǂక పǕɆ ɉక మనం IʓƦ EɃ తంƏɆ పƦǄǩÔȣ AɃĹ 
ǳɡÆǄÚలĠ ģడ Iబ×ంǖ వŒÆ UంƦంƒంǖ. AంǘకǪ ɗȲ మన `ɹనÚ` Ǫ ǃɸĢǪ `ɶǾĕ ̀  ĳǬ తǘపȰ ఈ ɶǾĕ  Ǫ 
`ɺఫĕ ౖ ` (cipher) ĳǬ țȰÆ ɗళà ȑషɋ ɗƩɸħవటం ȢదɆ ǸƕȲË . IǛ ɺఫĕ ౖ  మȷ AƦ ǕȰ ɜంబƤ ɜɎà Í `ŰǾȷ` 

ĳǬ, ఆ ŰǾȷ ğɵ Ð `ŭȷ` ĳǬ AȫȦ.  
 
 
OకÁ ɸనÔǪ OకÁƑ కǪǸƐ ఊȲĢǪ Uంƕ మన ɗళàĠ Iంత ǹȲ వŗÆɶ UంƩǖ ğǛȣË . ɸనÔǉ ǳƒ ɵన బలం ɹతం Ñ ð
AǪ మȶకƐ కǪǸƕȲ మనɗɐàË . AపÕƐ Ǭంŗ Oకట ɵనంß Ñ , పǘల ɵనంÑ , వందల ɵనంÑ , AǬĢంƓ AɃ EంతవరĢǮǩ ౖ
ɈకÁ ǸƒĢంƓ ɜళàగɄĹ ɽమత మనĠ వŒÆంǖË Ñ . ʀంǘɚɆ AంĤలĠ Ħంత సహజ బలం, Ħంత ɵన బలం UంƏయǪ Ñ
AǩÔȲ. Oక AంĤ ఏ ɵǩǮÔǩ ఆకȜంచవŔÆÑ ౖ ð . పǃ ɵǩǪĠ Ħంత ɵన బలం Uంƒంǖð Ñ Ñ . ఈ ɵన బలం ĢƤ ǬంƤ Ñ
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EడమĢ పǛɶ IంతɆ Řʓన ǸȲĶǄ ɜɎàన Ȫడల ǕǪǪ `దɡంశ పదǂÓ ` AంƏȲ. Oక సంఖÚ ȬకÁ ǪజȠన ɘɆవ ౖ
కǬħÁɗలంƕ పǂ ɵనంɋǬ UనÔ AంĤǪ ఆ AంĤ UనÔ ɵన బలంǉ ĶƸంŒð Ñ Ñ , ఆȥ లȇలǪ కలǳɄÒ . దɡంశ పదǂɋ Ó
పǂ ɵనం ɋǬ పǖ ɘɘధȠన ĶȲɆ గల AంĤలǪ ɗడ వŔÆð Ñ ౖ Ð .  
 
 
దɡంశ పదǂ మనĠ ȇĳ Aలɗƒ AȦన పదǂ కǬక ǯǬ Ǹన ħƥకȰంŒన సంగహం ĦంŖం కృతకంĳ కǪǴంచవŔÆÓ Ó ౖ ð ð . 

ğǪ ɈĠÁంŗటʓƦ 0 ǬంƤ 9 Ǖğ UనÔ పǖ ŒɿÔలǯ ɗƤ ɈకÁ ǸƏలǪ EవరǩÔȲË ? మన ȴంƦ ŗǄలĠ కɄǴ పǖ 
ɝɐà UండబƐË , మనం ɈకÁ ǸటƣǪĠ ɝɐà ɗడǁȞ ğబƐË Ë , ఈ పǖĠ Ħంత పǇÚకత వŒÆ ɚండవచÆǪ ɘశáɗÚపంĳ UనÔ ð Ð
AȒǳయంð .  
 
 
ğల గమǩǪÔ ĦɄŗటʓƦ మనం దɡంశ పదǂǪ ɗడǯ ɗడంÓ . ŕడంƤ, Aరɜ ɺకంƦ Oక ǪȜషంౖ ß . Aరɜ ǪȜɫɆ Oక ౖ
గంట. ȢనÔ ȢనÔƐ వరĢ ȟƦ దȜÙƥɆ Oక ğǪ, ǩɆĶ ğǫɆ Oక AƷ, ǩɆĶ AƷɆ Oక ǳɚɃ, ǩɆĶ 
ǳɚɃɆ Oక ȳǳయ. కǬక దɡంశ పదǂɋǯ ɈకÁ ǸƏలǪ Eవȳ ɡɢంచ ɉǘÓ Ë .  

 
 
UǕహరNĠ, Aɫంశ పదǂɋ EǪȜǛ EǪȜǖ AంĤɆ UంƏȦË Ó . Aɘ, 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7. ఈ పదǂɋ ఈ EǪȜǖ Ó
AంĤల ǉƕ ɈకÁలǫÔ ŗɵంÐ . ఈ పదǂɋ Ó 7 తȲɗత ఏȜƐ వɸంǖÐ ? UనÔ AంĤలǪÔƐǪ Oక ɵȰ ɈకÁ Ǹటడం Ë
AȦǻȦంǖ కǬక, ఆ ɘషయం ĶȲ ŗɸĢంƓ Ð 1 ɝɶ, ǕǪ తȲɗత 0, 1, 2, AǬĢంƓ మɍà 7 వరĢ ɈకÁ 
Ǹడǁం. కǬక, Aɫంశɋ Ë 7 తȲɗత 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17 ఆ తȲɗత 20, 21, ... వɵȦÐ . IకÁడ వŗÆ 10 

Ǫ `పǖ` Aనģడǘ. పǖ Aǯǖ దɡంశ పదǂɋ వŗÆ țటÓ . Aɫంశɋ వŗÆ Ë 10 దɡంశɋ వŗÆ EǪȜǖǉ సțనం. 

AɃĹ Aɫంశɋ వŗÆ Ë 11 Ǫ `పదĦంƦ` Aనģడǘ; Iǖ దɡంశɋ వŗÆ ǈȜÙǖǉ సțనం. కǬక 10 Aǯ సంఖÚ 
కǪǴంŒనʓƦ Aǖ ‘ఆƗȡƐ॓ ’ ĳ ‘పǖ’ AȦǻǘ కǬక ఆ సందరØం Aరం AȫవరĢ ǕǪǪ Ó ‘OకƑ ɸనÔ’ Aనడȡ 
మంŒǖ.  
 
 
IǛ ɘధంĳ ǖáȥంశ పదǂǪ ǪరáŒంచవŔÆÒ . ǖáȥంశ పదǂɋ ȴంƩ ȴంƦ AంĤɆ UǩÔȦÓ . Aɘ - 0, 1. UనÔ ȴంƦ 
AంĤలǪ Oక ɵȰ ɈకÁ Ǹటడం AȦǻȦంǖ కǬక Oక OకƐ ɝɶ మɍà ɈకÁ ǸƏɄË Ë . కǬక 0, 1 తȲɗత వŗÆɘ 10, 11. 

దɡంశ పదǂɋ Ó 99 EɃంƐǝ, ǖáȥంశɋ 11 AɃంƐǖ. కǬక ǖáȥంశɋ 11 తȲɗత వŗÆ సంఖÚ 100 (Iǖ 
‘ǭȲ’ ğǘ, ‘వంద’ ğǘ. ǗǪ ǹȲ ‘OకƑ ɸǩÔ ɸనÔ.’) ఈ పదǂɋǯ కంǷÚటȲ ɈకÁǸడǁయǪ ఈ ȷŮలɋ Ó ß
సȲáలĢ ǆɄɶన ɘషయȡ.  
 
 
4. సంĥǁలǉ AంĤɆ  
 
 
మన ǚనంǖన ŭɘతంɋ సంఖÚలǪ ɹŒంచƏǪĠ ųƥౖ , Ƕంŭ, ŖȦÚ, ǶషÁరం AǪ ɗƤనƕ మన Aలంğరß , చంǝ తతá 
ɡɵలɋç , EǱÔ సందȯØలɋ, సంఖÚలǪ ɸÕȰంప ŖయÚƏǪĠ సంĥǁɆ ɗƩɗȲ. ఆğశం ɹǩÚǪĠ సంĥతం. 
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ɹȲÚƦ, చంǘƦï , ȕȜ OకƐĠ సంĥǁɆ. ǯǁలǪ ȴంƦĠ సంĥతంĳ ɗƩɗȲð . ‘ʀమకȯంగ ɘయĊ శɢ’ AనÔ 
సțɵǯÔ ǃɸĢంǕం. ʀమకȲƦ చంǘƦ కǬక ఆ țట OకƐĠ సంĥతంï . AంĳɆ ఆȲ. ɘయĊ  Aనĳ ఆğశం కǬక 
Aǖ ɸనÔĠ ĶȲÐ . మɍà శɢ Aంƕ చంǘƦ కǬక Aǖ మȶక OకƐï . కǬక Iంత వరĢ 1601 వŗÆȦ, ğǪ కథ ǷȰ ğɉǘÐ . 

ȑష Ǫ Eడమ ǬంƤ ĢƤĠ చǘɚǁȞ ğǪ సంఖÚల ɘɆవ కటవలɶ వŒÆనʓƦË , ‘Aంğǩం ɗమతః గǂః’ AǩÔȲ ğబƐ Ë
సంఖÚల ɘɆవ EడమĠ ɜɐǅనÔĦǗ ǸȲĶǄంǖÒ . కǬక ‘ʀమకȯంగ ɘయĊ శɢ’ Aǯ సțɵǪÔ ǂరĹɶ ȯɻ Ð 1061 

AɚǄంǖ. ఈɃĹ ‘ȞǪవɸǪǠ’ Aంƕ 987 AɚǄందǪ చǘవȲɉ గʀంచగలȲð .  

 
 
IɃ AంĤలĠ బǘɆ AhȯɆ యవǬɆ ģడ ȯɻȲ ğǪ, ఈ పదǂǪ Oక పǁక ɵȦĠ ɉవǮǂంǖ మన ǷȱáĢɉÓ Ñ Ð . Ǹద Ò
Ǹద AంĤలǪ ĢǖంŒ ŒనÔ ŒనÔ țటలɋ ŖపÕటంɋ మన ǷȲáɆ ǖటɆÒ Ë . IɃ సంఖÚలǪ ĢǖంŒ țటలɋ ŖపÕవలɶన 
Aవసరం EɃ వŒÆంǝ ɘవȰɹ ɣ ȶడం నరɶంహ ĳȲ Ð ð Í 20-27 ƤɺంబȲ 2001 సంŒక ‘ɺǬäౖ ’ పǂకɋ Oక ɗÚసం ð
పŔȰంŗȲð . ǕǪ ɵȯంశం IకÁడ సంగహ పȲɵǬð Ð .  
 
 
ğĴǁɆ, ȞదƷ యంǁɆ ɉǪ ȷŮలɋ మన ɘūన సంపదǪ తరతȯల ǳƒ ğǳƤ మన ǷȲáɆ మనĠ AంǖంŗȲð ð Ê . 

మȵ ‘ƔğÔలŭ’ ɉǪ ȷŮలɋ ɡɵǪÔ కంఠǁ పటటం OకÁƕ ɗȰĠ ǆɄɶన țరంç Ë Ã . మన వȯశమ ధరÙంɋ IɃ కంఠǁ పƕ Ï ð Ë
పǪǪ ȇహÙƺలĠ AపÕĴంŗȲð . Ħంతమంǖ ȇహN ȇɆȲ ŭɘǁంతం ŖయÚ వలɶన పǪ IǛð . ɗళàǪ ‘Ʉɘంû  Ȱğరĕä Í ’ 

AǱ, సŭవ గంǟలȥɆ AǱ AǩÔ Aǖ AǂశȭĠÁ ğǯరǘð Ð . ɗɐà కంఠసం ŗɻ ɩğɆ ɗȰĠ Aరం AȦǇ మȱ Ñ Óß
మంŒǖ; ğǪ Aరం AవకÁర ɉǘÓ . ȞǕపĢƤĠ Ȟǖంŗ ɘషȥలǫÔ Aరం Aɚǁȥð ð Ó ? సáరం తపÕĢంƣ, శబ ǝషం Ò
ɉĢంƣ కంఠǁ పటటంË , తȯáత AǛ ɘషయం ɢɮÚలħ, ĦƦĢలħ ǯరÕటం. əɐà ɩğɆ IɃ వɈ ɝɹ ģȲÆంƕ ß ß Ð
కƦǶ ǪంƩǚɃ? AంǘకǪ ఈ కంơǳఠం ŗɻ సంపǕȥǪÔ ð (‘ఓరė  ƔƤషĎ ð ’) Ǫ రʊంచƏǪĠ ȯŮɆ ȇహÙƺలǪ ð
ǻɬంచటం ȢదɆ ǸƕȲË . IɃ ĦǪÔ శǁȇలǳƒ ఆʏపN ɉĢంƣ జȰĴంǖÒ .  

 
 
తȯáత ǁళపǁల ȝద ఘంటంǉ ȯయటం ǯȲÆĢǩÔȲð . ǁళపత గంǟలǉ ð ð ‘IంƐంƏ ɼంత గంǟలయంð ’ 

ǪȰÙంచƏǪĠ AవğɡɆ తĢÁవ. కǬక ȯత ɗƦకɋĠ వŒÆǮ తȯáత ģడ కంఠసం ŖయÚటం Aǯ పĠయ మన ɘǕÚ Ñ ð ð
ɘǟనంɋ Oక ȞĩÚంశం AȦǻȦంǖ.  
 
 
వచǩǪÔ కంఠసం ŖయÚటం కనÔ పǕÚǪÔ కంఠసం ŖయÚటం ǇɄకÑ Ñ . Aంǘకǯ ఆరÚభƒË , ȑసÁȯőȲÚɆ 
ȢదɈనɗరంǁ గƸǁǪÔ ģడ ɩğలɋǯ ȯɻȲౖ ß . ūపకం ǸƒħƣǪĠ పదÚంɋ ȈĶǄ UంƣɄÊ Ë . ɘɡలȠన ȑɗǪÔ ౖ
Ģపంĳ పదÚ ǳǕలɋ IȰĠంచగɄĹ ɽమత UంƣɄß ÑÐ . AంǘకǪ మన ɗɐà Oక సంʊప ɄǴ Ð (‘ħć ’) Ǫ తȥȲ 
ŗɸĢǩÔȲ. గƸతɡసం ɋǪ ɸǪɶతȠన ɘషȥలǪ Ȟంǘ సంʊప ɄǴ ɋǪĠ țȰÆç ౖ Ð , ǕǪǪ చందɸäĢ సȰపƣ పదÚ 
ǳదం ɋǪĠ IȰĠంŗసȰĠ ǕǪ ɋǪ ķƭరం మనȏƐ AరØĢలĠ Aంǘȇƒɋ ɉĢంƣ ǻȦంǖÓ . AంǇ ğǪ, ɘదÚǪ, 

ɘūǩǪÔ రహసÚంĳ Ǖőలǯ ǘȲ×ǖ మన సంసÁృǂɋ EʓƧÊ Ó , EకÁƣ ɉǘ.  
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మన Ƕȯతన గంǟలɋǪ ȟలȑవం ģలంకషంĳ Aరం ŗɸħɗలంƕ ɗÚకరN ɹǁɆ AరȠనంత țǁన సȰǻǘð ð ðÓ Ó ౖ . 

ɗȲ ğŒ వడǻɶన ɹǁలɋǪ Aంతȯరం ģడ Aరం ğɗɄð Ó Ó . IɃ ķఢ ȑషɋ, సంʊప ɄǴɋ ȯయటం కంơǳƙǪĠ Ð
AǬģɄɸందǯ ŗɻȲ తపÕ ɘదÚǪ నɆĶȰĠ పంŒǸƤǇ ɧȞషÚ సంపద Ð (‘IంటɈĢవė Ë  ǻపȱð Ë ’) Ġ నషం వɸందǪ ğǘË Ð . 

IɃ ɧȞషÚ సంపద వంƐ ఊహɆ EవȰ ǶȴɋǮǩ ǶƤǇ ɗȰǪ ǪȲǁäహ పరచƏǪğ AనÔƒð ౖ ß , ‘తనĠ వŒÆన ɘదÚǪ 
ɢɮÚలĠ ȏǠంచǪ ĶȲɚ మȲసƐ జనÙɋ బహÙ ȯhɸƦ AɚǁƦð ’ Aǯ ɋక పɗదం ɉవǗɻȲð .  

 
 
5. AరగȰØతȠన ɩğɆ Ó ౖ ß  
 
 
ఈ ǯపధÚంɋ ఆరÚభƑయం ɋǪ పǮÔండవ ɩğǪÔ ĦంŖం పȰɣɄǕంË ß Ò :  

 
 
మī భī ఫī ధī Nī Mī  
Nī హĜ ఝ సÁġ Ġష ఘġ Ġఘá Ã  
ఘġ Ġగ హకÚ ధġ Ġచ ß ð  
సష Ná క ప ఫ చ కɍర ūÚ Ã È Óß Ð  
 
 
ఈ ɩకంɋ ఆఖȰ పదం OకÁƕ సంసÁృతంß ; ȜĴɄన 24 పǕɇ 24 శబ సȞǕȥɆÒ . ɗƐĠ ȑషɋ Aరం ɉǘÓ . əƐɋ 
పǂ శబ సȞǕయȟ Oక AంĤǪ ğǪð Ò , సంఖÚǪ ğǪ ɹŒɸంǖÐ . ఈ AంĤలǫÔ ‘ūÚ’ Aǯ ȵĩగƸత ȑɗǪÔ 
ǪరáŒంచƏǪĠ UపȭగపడǁȦ. మనం ఈ ȷŮలɋ ‘ƐĺǩȠƐð ð ’ ɋ ɗƩ ‘ɺĎ ౖ ’ ȬకÁ Ǫరáచనం ఈ ɩకంɋ ß
ķఢȠన పదǂɋ ǪȈƥకృతȠ Uంǖౖ ౖÓ . ఈ పదǂ ģడ ఆరÚభƕ పɝశǸƐ UంƪŔÆÓ Ë ð Ë . ఈ ɩకం Aరం ŗɸħɗలంƕ ĦంŖం ß Ó
శమ పƣɄð .  
 
 
ǆɆĶ ɋǭ, సంసÁృతం ɋǭ 25 హɆలǪ ఐǘ వȯɆĳ ɘడĺƐ ȯɵం కǕß Ã Ë Ð . క, ఖ, గ, ఘ, M Ɇ క-వȲÃ . చ, చ, జ, 

ఝ, ఞ Ɇ చ-వȲÃ . ట, ఠ, డ, ఢ, N Ɇ ట-వȲÃ . త, థ, ద, ధ, న త-వȲÃ . ప, ఫ, బ, భ, మ ప-వȲÃ . ఈ 25 హɆలĠ ß 1, 2, 3, 

…, 25 Aǯ ɘɆవɆ ఆǳǖǕంÒ . IǛ ɘధంĳ య లĳయǄ హ వరĢ UనÔ య, ర, ల, వ, శ, ష, స, హ లĠ 30, 40, 50, 

60, 70, 80 90, 100 Aǯ ɘɆవɆ ఆǳǖǕంÒ .  
 
Iక ȜĴɄǻȦనɘ సంసÁృతం ɋǪ AŔÆɆ. əƐ ɘɆవɆ ఈ ǖĶవ ŕǴన ɘధంĳ IǕంÒ . (IకÁడ 100**3 Aంƕ 100 Ǫ 
3 ɵȲ ɝɶ ĶƸంచĳ వŒÆన లబం AǪ Aరంß Ò Ó . 100*0 ȬకÁ ɘɆవ 1 AǪ Ǫరáచనం.)  

 
A, ఆ : 100**0 = 1  
 
I, ఈ : 100**1 = 100  
 
U, ఊ : 100**2 = 10,000  
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ఋ, ౠ: 100**3 = 1,000,000  
 
ఌ, ౡ: 100**4 = 1 తȯáత 8 ɸనÔɆ  
 
ఏ: 100**5 = 1 తȯáత 10 ɸనÔɆ  
 
ఐ: 100**6 = 1 తȯáత 12 ɸనÔɆ  
 
ఓ: 100**7 = 1 తȯáత 14 ɸనÔɆ  
 
ఔ: 100**8 = 1 తȯáత 16 ɸనÔɆ  
 
ఈ పదǂɋ ɈకÁ Ǹటటం EɃĻ ŕǕంÓ ÒË . Ȟంǘĳ ĶƸంǁలǪ పȰɣɄǕంÒ . (IకÁడ Oక * ĶȲ ĶNğȯǪĠ ŒహÔంÐ .)  

 
క = క*A = 1 * (100**0) = 1  
 
Ġ = క*I = 1* (100**1) = 100  
 
Ķ = గ*U = 3 * (100**3) = 30,000  
 
IʓƦ ǖáǁáhȯలǪ పȰɣɄǕంÒ .  
 
గÔ = గ + న = 3 + 20 = 23  
 
ĶÔ = (గ + న) * U = 23 * (100**2) = 230,000  
 
ĬÚ-ఘృ = ĬÚ + ఘృ = (2 + 30) * (100**2) + 4 * (100**3) = 4, 320,000  
 
 
IɃ AంĤల ɵనంɋ AhȯɆ ɗƤÑ , ఆ Ahȯలǉ țటɆ ǹȰÆ, ఆ țటలǉ ɩğɆ ģȰÆß , ఆ ɩğలǪ కంఠసం ŗɶß Ñ , 

మన ɗɐà ɗళàĠ ǆɄɶన పȰūǩǪÔ మనĠ AంǖంŗȲÊ .  
 
 
Iంǁ ɘశǗకȰంŒ Ǹన ŕǴన ɩకం ȬకÁ Aరం ŖపÕక ǻǇ ఏȜ ȇĶంƒంǖౖ ß Ó ? Oక వృతంɋ ǩలవ ȑĳǪÔ Ǆȱయం Ð Ã
AంƏȲ. Iంĵɮɋ ß ‘ğáƨంą ð .’ ఈ Ǆȱయం ɋ UనÔ 90 ƤĵలǪ ð 24 సమ ȑĳɆ ŗɻ OĦకÁ ȑగం Ð 3.75 ȑగɆ 
(ųÚǂష ɡసంɋ వŗÆ ç ‘ȑగ’ AనÔ țట IంĵɮɋǪ ß ‘ƤĴð ’ Ġ సțǩరకంÓ ). ఈ 3.75 ȑగలǪ 60 ǸƐ ĶƸɻ Ë Ð 225 

ǪȜɫɆ వɵȦÐ , Aɚǩ?  
 
 
IʓƦ మన ɩకం ɋǪ ȢదƐ țట ß ‘మī’ ɘɆవ Eంǉ కడǕం.  
 
మī = 25 * (100**0) + (2*100) = 225.  
 
కǬక మī Aంƕ 225, ɉǕ Oక వృతం ɋǪ Ǆȱయంɋ Ð 24 వ వంǄ. IɃĹ ɩకం Aంǁ ఓǴక పƐ చǘవȲɆ Aరం ß Ë Ó
ŗɸĢంƏరǪ ఆɢɸǩÔǬÐ . IɃĹ ɝǕలɋ UనÔ మంǁɆ ģడ AరగȰØǁɆð Ó . ఈ ɹhÙం ģడ పȰɩధన ŗɶ కǬħÁ 
వŔÆ.  
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6. AంĤలɋ రğɆ  
 
 
మǬɮÚలɋ రకరğల మǬɮÚɆ UనÔƕ AంĤలɋ రకరğల AంĤɆ UǩÔȦß .  

 
 
మనం ȷů ɗƩ 1, 2, 3, వĸȯలǪ Ƿర సంఖÚɆ ౖ Ï (integers) AంƏȲ. əƐǯ సహజ సంఖÚɆ (natural numbers) AǪ 
ģƣ AంƏȲ. Ƿర సంఖÚల చȰత țనɚƤ చȰత కంƔ ǶȯతనȠనదǪ ĦందȰ నమÙకంÏ ð ð ౖ .  

 
 
Ƿర సంఖÚల తȲɗత మనĠ తరŔĳ ǁరసపƩɘ ȒనÔ సంఖÚɆÏ . əƐǪ Iంĵɮɋ ß `ȃhĎ ð `Ɇ AంƏȲ. ǆɆĶɋǬ, 

సంసÁృతంɋǬ `ȒనÔం` AంƏȲ. ‘ȒనÔం’ Aంƕ țȟɆĳ ğĢంƣ మȶక ɘధంĳ Uండటం Aǯǖ ɗőÚరంÓ ; IకÁడ 
`ȑగం` Aǯ ɹచǯ ɉǘ. ğǪ Iంĵɮɋ țతం ß ð `ȃhĎ ð ` Aంƕ ȑగం Aǯ AరంÑ .  

 
 
ȒǩÔɆ EవȲ EʓƦ కǬĢÁǩÔȷ EవáȰġ ǆɄయǘ. ğǪ `ȒనÔం` Aǯ ȑవం țనɚƤ Ƕȴɋ ǶƐనǛð Ë . ġɸ Ƿరáం ð Ð
1650 ǳంǁలǚన ð ౖ `Ȱంć  పǸరĜ ౖ ’ (Rhind papyrus) ɋ 1/2, 1/3, 1/4, 1/5 వంƐ ఏకలవ ȒǩÔలġ (Aంƕ లవంɋ 1 UనÔ 
ȒǩÔɆ), 2/3 ġ పǇÚకȠన țటɆ కǪǴɵȦð ౖ Ð . మన ǆɆĶɋ ģడ ŕడంƤ, 1/2 Ǫ Aర Aǫ, 1/4 Ǫ ǳɚ Aǫ AంƏం. 

ȟƦ ǳɚɆ AǪ ŖǳÕలంƕ సంǠ ŗɶ ȞǳÕɚ AంƏం. ǆɆĶɋ, ǩĢ ǆɆɸనÔంత వరĢ, 2/3 Ġ ĳǫ, తǖతర 
ȒǩÔలĠ ĳǪ పǇÚకȠన ǹȲ UనÔƒ ɉǘð ౖ ß ß . ȞǹÕట Aంƕ 3/4 Aǯ Aరం వɸంǖÑ Ð , ğǪ ఈ țట Ħబ×Ȱ ğయ Eంత 
ȞǖȰంǝ ŖపÕƣǪĥ ɗడటం ŕɻǬ.  
 
 
Ƿర సంఖÚɆÏ , ȒనÔ సంఖÚɆ తȲɗత వŗÆ ȑɗɆ మన AǬభవ పȰǠĠ ĦంŖం Aǃతంĳ UంƏȦ. UǕహరNĠ ĦǪÔ 
సంఖÚలǪ Iంĵɮɋ ß `Iȵషనė ð ` (irrational) సంఖÚɆ AంƏȲ. `ȵషనė ̀  ğǪɘ `Iȵషనė ð `. IకÁడ ‘Iȵషనė ð ’ Aంƕ 
తȯÁȑసȞ, ‘ȵషనė ’ Aంƕ తరÁబదం AǪ ğǘÓ ; ఈ `ȵషనė ̀  AనÔ țట `ȵɲÚ` (ratio) AనÔ țటĠ సంబంǠంŒనǖ. 

Oక ǪషÕǂ ȳపంɋ ȯయగɄĹ సంఖÚɆ ǪషÕ సంఖÚɆ Ð (rational numbers). `ǪషÕ సంఖÚɆ` Aంƕ లవȞ, ɿరȞ 
UంƤ ǪషÕǂ Ǫ ǆɄయűɻɘÐ .  
 
 
మనం Oక సంఖÚǪ ǪషÕǂ ȳపంɋ ȯయɉǪ పhంɋ ఆ సంఖÚ AǪషÕ సంఖÚ Ð (irrational number). ȵĩ గƸతంɋ వŗÆ 
ĵĢ Ahరం ð π (‘Ǹౖ ’), ȢదƗ UదహȰంŒన ǯǴయĕ ß  సంఖÚ e, AంǕǪĠ ఆǟరȕతȠన ౖ ‘ɸవర సంఖÚÏ ’ (golden 

number) ȢదɈనɘ AǫÔ AǪషÕ సంఖÚɉౖ . Ƿర సంఖÚɆ ğǪɘÏ , ǪషÕ సంఖÚɆ ğǪɘ AȦన సంఖÚɆ Aనంతంĳ 
UǩÔయǯ ɘషయం యవǬలĠ Aవగతం AȫసȰĠ ɗȰ ఆశÆȯÚǪĠ AంǄ ɉǘ.  

 
 
Oక చǄరసం ɋ కరం ȬకÁ ǺƦĶǪ ɈకÁ కƏలంƕ Ȕజం ǺƦĶǪ ఏ ǪషÕ సంఖÚǉ ĶƸంŒǩ సȰ AȦన సțǟనం ð Ï Ë
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ȯదǪ ǸǓగȷĜ ౖ  కǬĢÁǩÔƦ. IǛ ɘషయం మȶక ɘధంĳ ŖǶǁ. Oక చǄరసం ɋ కరం ǺƦĶĠð Ï , Ȕజం ǺƦĶĠ 
మధÚ UంƩ ǪషÕǂǪ Ƿర సంఖÚలǉ వÚక పరచ ɉȞÐ ÐÏ . మన చǄరసం ȬకÁ Ȕజం ǺƦĶ Oక AంĶళం AǬĢంƕð , కరం Ï
ǺƦĶ √2 (Aంƕ 2 ȬకÁ వరȟలంÃ ) AంĶɍɆ. కǬక √2 AǪషÕ సంఖÚĠ Oక UǕహరN.  

 
 
AǪషÕ సంఖÚɆ UǩÔయǯ ɘషయం ȢటȢదట ǸǓగȷĜ Ë ౖ  మǱəǠɋǯ ȠȰɶ UంƦంƒందǪ ĦందȰ ɶǕంతంÓ . Iǖ 
Ǫజȣ ğǝ IతȜదంĳ మనĥ ğǘÓ , EవáȰġ ǆɄయǘ. Eంǘకంƕ ȇȈɋǪȥ ɋǪ మƐ పలకల ȝద ŕǴన Oక ɈకÁɋ Ë
√2 ȬకÁ ɘɆవ 14 దɡంశ ɵǩల వరĢ తʓ ɉĢంƣ కటబƤ UంǖÑ Ë . ğǪ ǸǓగȷĜ ౖ  ɢɮÚɆ తమ ģటȡ ఈ ఘన 
ɘజయం ȢటȢదటĳ ɵǠంŒందనÔ Aǻహǉ శత వృషభ ɢరŗÆద ȥగం ŗɻరǪ Oక ఐǂహÚం UంǖË .  

 
 
OĦకÁ ȇʂɚ ǺƦĶ OĦకÁ AంĶళం Řʓన UనÔ (సమȇʂ) చǄరసం ȬకÁ కరం ð Ï √2 AȦనƕß , OĦకÁ 
ȇʂɚ ǺƦĶ OĦకÁ AంĶళం Řʓన UనÔ (సమȇʂ) పంచȔŬ ȬకÁ కరం ģƣ AǪషÕ సంįÚÏ . ǗǪǪ Ȟǘĳ Ò
ɸవర సంఖÚ AǪ ǴɆɵȲÏ Ð . ǗǪ ɘɆవ (1 + √5)/2. Oక Ǘర చǄరసం ǺƦĶ ɜడɆÕలĠ మధÚ UంƩ ǪషÕǂ ఈ ɸవర Ä Ïð Ð
సంఖÚĠ దగరĳ Uంƕ ఆ Ǘర చǄరసం కంƐĠ Eంǉ IంǶĳ కǪǴɸందǪ ŒతğȲɆ AంƏȲÃ Ä ð Ð ð . Aందంĳ UనÔ వÚĠ Ȟఖం Ð
ĦంŖం పȰɣɄంŒ ŕడంƤ. Aǖ Ǫజంĳ చందȈంȇǪÔ ǻɄ Ķండంĳ Uంƕ చɄɘƤ ȞదɃĻð ð Ò , ȏȰంŒన ɶȈ×ɃĻ ß
UǩÔǖ AంƏం. ħలĳ ǺƦĳ Uంƕ గజం బదɃ UǩÔదంƏంÃ Ò . Ȟఖం Ǻడɚ, ɜడɆÕల మధÚ UంƩ ǪషÕǂ ɸవర Ð Ï
సంఖÚĠ దగరĳ UనÔʓƦ ఆ Ȟఖం Aందంĳ కǪǴɸంǖటÃ Ð . AǛ Ȟఖంɋ ǳరâá ɾషత Ë (lateral symmetry) Uంƕ 
Iంğ Aందంĳ కǪǴɸంǖటÐ .  
 
 
సంఖÚలɋ సȰ సంఖÚɆ, ȍɶ సంఖÚɆ AǪ మȶక ɘȗదం Uంǖ. Iɝ ğĢంƣ సంఖÚలɋ ధన సంఖÚɆ, ȲN సంఖÚɆ AǪ 
IంĦక ɘȗదం Uంǖ. ȲN సంఖÚల ĶȰంŒ ȞళàǷƤ ɜంకటరమN సృɬంŒన AǳÕȯɚĥ ğǘË , AంతĢ ȞంǛ 
ȉజగƸǁǪĠ ǩȲ ǻɶన ȑసÁȯőరÚ Ġ ģƣ ǆɆɸ: 2x + 7 = 3 వంƐ ȉజగƸత సȝకరƷǪÔ పȰషÁȰంచ వలɶన 
సందరØంɋ తపÕĢంƣ ȲN సంఖÚల Aవసరం కǪǴɸందǪÐ . ȉజగƸతం ధరÙț AǪ మనĠ లȒంŒన సంఖÚలɋ మȶక 
ūǂɘ సంĠష సంఖÚɆ ß Ë (complex numbers). ఈ సంĠష సంఖÚలǪ AధÚయనం ŗɻటʓƩ ఊɿǃతȠన ß Ë ౖ (imaginary) 

సంఖÚɆ వɵȦÐ . Iంğ ɋħతర Ð (transcendental) సంఖÚɆ, Iంğ మȴǱÔ రğల సంఖÚɆ UǩÔȦ; ఓǴక Uంƕ 
OĦకÁ రకం ȝద OĦకÁ UదÝంధం రŒంచవŔÆÃ .  
 
 
7. ఆఖȰ țట  
 
 
గƸతం ɋǬ, ȑష ɋǬ țతȡ ğĢంƣ AంĤలĠ సంĵతంɋ ģడ Oక పǇÚక ɵనం Uంǖð ð Ñ . ȴంƦ ɝల ఏళà Ġందƕ 
ǸǋగȷĜ ౖ  AంĤలġ సంĵతంɋǪ ɡవÚతġ Oక సంబంధం ŕǴంŗƦð .  
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IɃĹ AంĤలġ ųÚǂష ɡɵǪġ ģడ Oక సంబంధం Uంǖç . ǗǪǯ Iంĵɮɋ ß ‘ǭమȯలŭ’ AంƏȲ. ఈ ǭమȯలŭ ɋ 
AంĤలĠ ఏǝ ǚవǁáǱÔౖ , మహǄǱ ఆǳǖంŒ భɘషÚǄ ĶȰంŒ ŖȊǁȲÐ Ð .  

 
 
ǭమȯలŭ Aనĳǯ ȌȈė ౖ  ɋ ‘ȴɘɉషĎä ’ Aǯ AǟÚయం ĶȲĠ వɽంǖÐ Ð . మన əరబహÙం ĳȰ ɹĢల ɃంƐ ɹĢɆ ð Ð Ð
ĦǪÔ UǩÔȦ ఈ AǟÚయంɋ. కȡǵ ధరÙం నɢంŒ AధరÙం పబɄ ǻȦనʓƦ ఏɸ పȔɚ ɺǁǬǪ ఓƤంŒð ð ð ౖ , ɜȦÚ 
సంవతäȯɆ ȯజÚం ఏɆǁడǪ ųసÚం ŖȊǄంǖ ȌȈɆౖ . AధరÙం పబɄ ǻȦందǪ మనĠ EɃ ǆɆɸంǖð Ð ? ఈ țయǕȰ 
పపంచǶ ǻకడɋ EʓƨǇ AంĤɆ మన ŭɘǁలǯ ఏɈయÚటం ȢదɆ Ǹడǁȭ AʓƦ గƦ ȷŮɆ ȢదɈనƒ ɈకÁ ð ౖ ౖÍ ß
AǪ ఆనɗɆ ŖȊǄంǖ. ŕడంƤ, ఈ ȷŮɋ మనĠ ƔɄȅǬ ǮంబȲß , ɺė  ȅǬ ǮంబȲ, ɶƑ ħƦ, కంƑ ħƦð , IంƐ 
ǮంబȲ, ǴĎ  ħƦ, Ŭď  ħƦ, EĨంƒ ǮంబȲ, (AȠȰğɋ) ɽషė  ɺģÚȰƑ ǮంబȲ, ğɉŭɋ ȷė  ǮంబȲ, 

గంǟలయంɋ ğė ð  ǮంబȲ, పŔరƷలȥలɋ ఐð . EĜ . Ȉ. EĎ . నంబȲ …. IɃ పపంచం Aంǁ AంĤల మయం ð
AȦǻǉంǖ కǕ. Iƒ Ǹన ǴలɆ Ƕటĳǯ ɗȰĠ ǹȲ Ǹటటం țǯɶ ɗȰ ǬǖƐ ȝద Ȩౖ ß Ë Ë . Ǵ. ɶ. (‘ȩǪవరäė  ǻడ॓ ð Ë  
ħć ’) ɃంƐ ‘ȇĕ  ħć ’ AŗÆɵȲట Ð – AచÆంĳ ȌȈė ౖ  ɋ ŖǴÕనƒß .  
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