
 
 
 
 
 
 
అంకెలǵ సంఖŪలǵ ĸాĽÐ పదţత§ల¡  
ĺÂమ¢ĸ� ĺÂంకటÎశŵరĸావ­  
 
అంకెలక� సంఖŪలక� ĵ�షĮČ ఉనŤ సంబంı�ǵకÃ ఇంతవరక¡ ǷƔా ı�నŪత ఇĨేŖం. కాǵ అంకెల కథ ఇంకా Ĩ�ల� ఉంİ�. 
 
ఉİ�హరణక� అంకెలǵ ĸాయటం లĐ ఉనŤ ĮేĬ�లǵ ఒక Ȏాĸ� పĸ�Ȍȃİ�Ţ ం. ఇపǕడంటÎ అంకెలǵ ĸాయటంలĐ ఒక 
ఒరవĬ� ĽిšరపĬ�Ƿčķంİ� కాǶ ǿదటĉų  ఇİ� అంత సులభ ȎాధŪంĦా ఉంĬేİ� కాదు.  
 
అĲ�İ�కాలంలĐ, అంటÎ క�ƘసుŠ  ప®రŵం 3000 సంవతŸĸాలక� మ�ంİే, మట�ś పలకల Ǿద ఘంటప­Ǫల (wedge) ĮČ 
ĸాĽిన అంకెల¡ సుĶÉĸ�య�లĐ İొĸ�కÃķ. ఘంటప­Ǫలǵ లÌట�ȴ  ĵ�షలĐ ``క¡Ūǵయɂ ̀` అంట�ర  కనుక ఈ రకప­ 
ĸాతǵ ``క¥ŪǵǸారం`` ĸాత అంట�ర . ఈ క¥ŪǵǸారం పదţǳ Ĳ±మũİ�Ħా బ�ǹలĐǵయ� క� Ƿాక�ĸ�ంİ�. క�ƘసుŠ  ప®రŵం 
1500 సంవతŸరప­ కాల�ǵక�, అంటÎ ȏమ�ĸాǺ ĸాజŪం ఏలÌ ĸĆǯలక�, ఈ పదţǳ బ�Ħా Ĩెల�మణ�లĐక� వǩŖన 
İ�ఖల�ల¡ ఉĲ�Ťķ. ఘంటప­Ǫల ǩవర “పకŐక� ǳĳిť పడ¦కąŐబ·ట�śన హంసǷాదు ఆకారంలĐ” ఒక మ�దƔǵ 
తయ�ర  ĨేĽి, ఆ మ�దƔĮČ మట�ś పలకలǾద అదŢకం అİ�Ţనట�ų  అİేŢĺార ట. ఆ మ�దƔ 10 అంకెక� గ�ర Š ట. ĸెండ¦ 
హంసǷాదు మ�దƔల¡ ఇరĺ±ౖ ĮČ సమ�నం. Ĳ�ల¡గ� హంసǷాదు మ�దƔల తĸాŵత ĸెండ¦ ǵల¡వ­ Ħ�తల¡ Ħ�ĽÐŠ  అİ� 
నలĵ·ౖĸెండ¦ ĮČ సమ�నంట.  
 
 
ఈ కథĲ�ǵŤ బట�ś బ�ǹలĐǵయ� ĺాĸ�క� Ȏాš న బలం సూతƔం ĮెȃĽనిటÎų  అǵĳిȎčŠ ంİ� కİ�. కాǵ ȈళŴక� సునŤ ĸాయటం 
ఎల�ĦĆ ĮెȃయలÌదు. తమ�ȍా ఏǽటంటÎ Ȉĸ� తర ĺాత వǩŖన యవనుల¡ (Ħ�క¡ల¡Ƙ ), ĸĆమక¡ల¡ (ĸĆమనుల¡) ఈ 
Ȏాš న బలం అĲÂ క�ట�క¡ǵ అవĦాహన Ĩేసుక¡నŤట�ų  లÌదు. ``మ¢డడ¦గ�ల¡ మ�ందుకÃĽÐŠ  ఆరడ¦గ�ల¡ ĺ±నక�Ő ĺÂȎాŠ ం" 

అనŤ Ľిǵమ� Ƿాటల�, Ȉĸ�ర వ­ర  కóంĨెం ǳĸĆగమనం ĨేĽి మĸôక కóతŠ  పదţǳలĐ ల»క�Őంచటం ǿదల¡ĳ¿టÎśర .  
 
యవనుల¡ ĨేĽినİ� ఏǽటంటÎ, ĺాళŴ ĵ�షలĐ ఉనŤ అǖĸాలĲÂ అంకెల¡Ħా క¥డ ĺాడటం ǿదల¡ ĳ¿టÎśర . `అ` 

అంటÎ 1, `ఆ` అంటÎ 2, `ఇ` అంటÎ 3, `ఈ` అంటÎ 4... అల� ĺ±ళ¨త§ంİ� పదţǳ. Ħ�క¡ ĵ�షలĐ Ƙ `అ, ఆ` ల¡ అనĬ�ǵక� 
బదుల¡, ĺాళŴ ĵ�షలĐ ఆల�Ŧ, Ǻట�, Ħామ�ũ, … అంట�ర  కనుక `ఆల�Ŧ` అంటÎ 1, `Ǻట�` అంటÎ 2, `Ħామ�` అంటÎ 3, 

`Ĭెల�ś ` అంటÎ 4, `ఎĳిŸల�ȴ ̀ అంటÎ 5, `ఈట�` అంటÎ 8, `Ǵట�` అంటÎ 9, `అȂట�` అంటÎ 10, `కǷాť` అంటÎ 20... 

అల� ... అల�, ĺ±ళ¨త§ంİ� Ȉĸ� పదţǳ.  
 
Ƿాత గĬ�య�ĸాల¡ చూǩన ĺాĸ�క� ĸĆమక పదţǳ కóట�śన ĳింĬే. ఫ­సŠకాలలĐǵ ĳీī�కలలĐǵ ĳÐǮలĐų ను, ప­ĸాతన 
భవĲ�ల Ǿద క¥డ ĸĆమక పదţǳ అంకెల¡ కనబడ¦త©ĲÂ ఉంట�ķ. ఈ పదţǳలĐ 1, 5, 10 లక� I, V, X ĺాడటం 
అందĸ�క� సుపĸ�ǩతĶÉ. తరĺాత 50 క� L, 100 క� C, 500 క� D, 1000 క� M ĺాడĮ�ర . ఇకŐడ C అనŤİ� `Ľ¿ంటȹ ̀ 
అనŤ లÌట�ȴ  మ�టక�, M అనŤİ� `ǽȃų` అనŤ మ�టక� ǿదట� అǖĸాల¡.  
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ఈ ప­ĸాతన Ħాధల¡ అǶŤ ఎందుక¡ల»ంĬ�. ఈ ĸĆǯలలĐ మనం ĺాĬే 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 అĲÂ పİ� అంకెలǵ 
మన İేశంలĐ అķĮే ఇంĦ�ųష§ అంకెలǶ, ǷాĻాŖతŪ İేĻాలలĐ అķĮే `అరబ�ŧ` అంకెలǵ అంట�ర  Ħాǵ, ǵజ�ǵక� 
ఇȇ ľ�ందూ అంకెల¡. ఏ కారణం వలųĲċ మనం మ�తƔం మన పంĨ�ంĦాలలĐను తİ�తర పȇతƔ సšల�లలĐను ఈ 
ľ�ందూ అంకెలǵ ĺాడట�ǵక� ఇషś పడం; `Įెల¡గ�` అంకెల¡ ĺాడĮ�ం - అకŐĬ�క� ఈ `అరబ�ŧ` అంకెల¡ అపȇతƔమ�, 
Įెల¡గ� అంకెల¡ పȇతƔమ� అķనట�ų .  
 
గమǵంĨేĸĆ లÌİో, ľ�ందూ అంకెలలĐ ǿదట� అంకె సునŤ, లÌİ� సూనŪం. ఈ సునŤ అĲÂ ĵ�వం మనం మన 
İేశంలĐĲÂ కǵĳ¿టÎśమǵ ĲÂను కóĳ¿ťక�Ő క¥యకŐర లÌదు. ఇİ� మన İేశప­ Ȏûంత మ�ట. పĸాķ İేĻాలలĐ, 
మ�ఖŪంĦా ǷాĻాŖతŪ İేĻాలలĐ, ఈ ĵ�ĺాǵక� సĸ�పĬే మ�ట అపťటĉų  లÌదు. Įెల¡గ�లĐ ȎాంకÃǳక పİ�ల¡ లÌక మనం 
ఇపǕడ¦ ఎల� తంట�ల¡ పడ¦త§Ĳ�ŤȀ అల�ĦÃ ǷాĻాŖత§Ūలక� క¥డ ఇబŧంİ� వǩŖ ఉండ¦ంట�ంİ�. అందుకǵ ĺార  
మన `సూనŪ` ǵ Ǵసుక¡ǵ `ĽిĴిȻ ̀ Ħాను తదుపĸ� ఈ ĽిĴిȻ  ǵ `Ľ¿ౖఫȻ ̀ (cipher) Ħాను మ�ĸ�Ŗ ĺాళŴ ĵ�షలĐ 
ĺాĬేసుకąవటం ǿదల¡ ĳ¿టÎśరంĬ�. ఇİే Ľ¿ౖఫȻ  మĸĆ అడ¦ŝ  İ�ĸ� ĺ±ంబĬ� ĺ±ȅŴ `జెĴిĸĆ` Ħాను, ఆ జెĴిĸĆ కాȎాŠ  `ǮĸĆ` 
(zero) Ħాను అķÊయంĬ�.  
 
ఒకŐ సునŤǵ ఒకŐట� కǵĳ¿ట�ś ఊర క¡ǵ ఉంటÎ మన ĺాళŴక� ఇంత ĳÐర  వĨేŖĽి ఉంĬేİ� కాİేȀ. సునŤĮČ Ƿాట� 
Ȏాš న బలం సూతƔం అǵ మĸôకట� కǵĳ¿ట�ś ǷాĸÃĽÐర  మనĺాళ¨Ŵ. అపťట� నుంĨే ఒకటų  Ȏాš నం, పదుల Ȏాš నం, వందల 
Ȏాš నం, అనుక¡ంట£ అల� ఎంతవరక¡Ĳ±ౖĲ� ల»కŐ ĳ¿ట�ś క¡ంట£ ĺ±ళŴగȃĦÃ Ȏčš మత మనక� వǩŖంİ�.  
 
ఇపťట� వరక¡ Ĩెĳిťన మ�ఖŪĶ¸Ûన అంĻాలǵ ఒక Ȏాĸ� ప­నరŢరŶనం Ĩేసుక¡ంİ�ం. ľ�ందువ­ల¡ అంకెలక� కóంత 
సహజ బలం, కóంత Ȏాš న బలం ఉంట�యǵ అĲ�Ťర . ఒక అంకె ఏ Ȏాš Ĳ�Ĳ±ౖŤĲ� ఆకƘǽంచవచుŖ. పƔǴ Ȏాš Ĳ�ǵక� కóంత 
Ȏాš న బలం ఉంట�ంİ�. ఈ Ȏాš న బలం క¡Ĭ� నుంĬ� ఎడమక¡ పİేĽి ఇంతల¡ ĨòపǕన ĳ¿ర గ�త§ ĺ±ȅŴన ķ¹డల İ�ǵǵ 
`దĻాంశ పదţǳ` అంట�ర . ఒక సంఖŪ ȁకŐ ǵజĶ¸Ûన ȇల¡వ కనుకąŐĺాలంటÎ పƔǳ Ȏాš నంలĐను ఉనŤ అంకెǵ ఆ 
అంకె ఉనŤ Ȏాš న బలంĮČ గ�ణ�ంǩ, ఆయ� లబ�Ţ లǵ కలǷాȃ. దĻాంశ పదţǳలĐ పƔǳ Ȏాš నం లĐను పİ� ȇȇధĶ¸Ûన 
గ�ర Š ల¡ గల అంకెలǵ ĺాడ వచుŖ.  
 
దĻాంశ పదţǳ మనక� బ�Ħా అలĺాట� అķన పదţǳ కనుక ĲÂను ĳ¿ౖన కąƘ Ĭ�కĸ�ంǩన సంగహం కóంĨెం కృతకంĦా Ƙ
కǵĳించవచుŖ. కాǵ ల»క�ŐంĨేటపǕడ¦ 0 నుంĬ� 9 İ�కా ఉనŤ పİ� ǩȏŤలĲÂ ĺాĬ� ల»కŐ ĳ¿ట�ś లǵ ఎవరĲ�Ťర ? 

మన ĸెండ¦ Ĩేత§లక� కȃĳి పİ� ĺÂళ¨Ŵ ఉండబట�ś , మనం ల»కŐ ĳ¿టśĬ�ǵక� ĺÂళ¨Ŵ ĺాడĮ�మ� కాబట�ś , ఈ పİ�క� కóంత 
పƔĮేŪకత వǩŖ వ­ండవచŖǵ ȇశŵĺాŪపŠంĦా ఉనŤ అǻǷƔా యం.  
 
కాల గమĲ�ǵŤ కóȃĨేటపǕడ¦ మనం దĻాంశ పదţǳǵ ĺాడĲÂĺాడం. చూడంĬ�, అరĺ±ౖ Ľ¿కండ¦ų  ఒక ǵమషం. అరĺ±ౖ 
ǵమȍాల¡ ఒక గంట. ǿనŤ ǿనŤట� వరక¡ మ¢డ¦ దǽũĬ�ల¡ ఒక కాǵ, Ĳ�ల¡గ� కాǶల¡ ఒక అణ�, Ĳ�ల¡గ� 
అణ�ల¡ ఒక Ƿావ­ల�, Ĳ�ల¡గ� Ƿావ­ల�ల¡ ఒక ర¤Ƿాయ. కనుక దĻాంశ పదţǳలĐĲÂ ల»కŐ ĳ¿ట�ś లǵ ఎవర¤ Ļాȋంచ 
లÌదు.  
 
ఉİ�హరణక�, అȍాś ంశ పదţǳలĐ ఎǵǽİే ఎǵǽİ� అంకెల¡ ఉంట�ķ. అȇ, 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7. ఈ పదţǳలĐ ఈ 
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ఎǵǽİ� అంకెల ĮČటÎ ల»కŐలǶŤ ĨేȎాŠ ం. ఈ పదţǳలĐ 7 తర ĺాత ఏǽట� వసుŠ ంİ�? ఉనŤ అంకెలǵŤట�ǵ ఒక Ȏాĸ� 
ల»కŐ ĳ¿టśడం అķǷčķంİ� కనుక, ఆ ȇషయం గ�ర Š  Ĩేసుక¡ంట£ 1 ĺÂĽి, İ�ǵ తర ĺాత 0, 1, 2, అనుక¡ంట£ 
మĹ�Ŵ 7 వరక¡ ల»కŐ ĳ¿డĮ�ం. కనుక, అȍాś ంశలĐ 7 తర ĺాత 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17 ఆ తర ĺాత 20, 21, 

... వȎాŠ ķ. ఇకŐడ వĨేŖ 10 ǵ `పİ�` అనక¥డదు. పİ� అĲÂİ� దĻాంశ పదţǳలĐ వĨేŖ మ�ట. అȍాś ంశలĐ వĨేŖ 10 

దĻాంశలĐ వĨేŖ ఎǵǽİ�Įú సమ�నం. అల�ĦÃ అȍాś ంశలĐ వĨేŖ 11 ǵ `పదకóండ¦` అనక¥డదు; ఇİ� దĻాంశలĐ వĨేŖ 
Įúǽũİ�ĮČ సమ�నం. కనుక 10 అĲÂ సంఖŪ కǵĳింǩనపǕడ¦ అİ� “ఆటĉĶÉట�ȡ ” Ħా “పİ�” అķǷčదు కనుక ఆ 
సందరŨం అరţం అķÊవరక¡ İ�ǵǵ “ఒకట� సునŤ” అనడĶÉ మంǩİ�.  
 
ఇİే ȇధంĦా İ�ŵయ�ంశ పదŢǳǵ ǵరŵǩంచవచుŖ. İ�ŵయ�ంశ పదţǳలĐ ĸెంĬే ĸెండ¦ అంకెల¡ ఉĲ�Ťķ. అȇ - 0, 1. 

ఉనŤ ĸెండ¦ అంకెలǵ ఒక Ȏాĸ� ల»కŐ ĳ¿టśడం అķǷčķంİ� కనుక ఒక ఒకట� ĺÂĽి మĹ�Ŵ ల»కŐ ĳ¿ట�ś ȃ. కనుక 0, 1 

తర ĺాత వĨేŖȇ 10, 11. దĻాంశ పదţǳలĐ 99 ఎల�ంట�İో, İ�ŵయ�ంశలĐ 11 అల�ంట�İ�. కనుక İ�ŵయ�ంశలĐ 11 

తర ĺాత వĨేŖ సంఖŪ 100 (ఇİ� ‘నూర ” కాదు, ‘వంద’ కాదు. İ�ǵ ĳÐర  ఒకట� సుĲ�Ť సునŤ.”) ఈ పదţǳలĐĲÂ 
కంప®Ūటర ų  ల»కŐĳ¿డĮ�యǵ ఈ ĸĆǯలలĐ సర ŵలక¡ ĮెȃĽిన ȇషయĶÉ.  
 
 
 
అంకెలలĐ రకాల¡  
 
అంకెలలĐ రకరకాల అంకెల¡ ఉĲ�Ťķ, మనుష§ŪలలĐ రకరకాల మనుష§Ūల¡ ఉనŤటÎų . ఈ రకాలǵ ఇపǕడ¦ కóంĨెం 
పĸ�Ȍȃİ�Ţ ం.  
 
1, 2, 3, వĦెÓĸాలǵ ప®రş సంఖŪల¡ (integers) అంట�ర . Ȉట�ĲÂ సహజ సంఖŪల¡ (natural numbers) అǵ క¥Ĭ� 
అంట�ర . ప®రş సంఖŪల చĸ�తƔ మ�నవ­Ĭ� చĸ�తƔ కంట½ ప­ĸాతనĶ¸Ûనదǵ కóందĸ� నమũకం. పȜల¡ గ¢ట�లĐ ĳ¿ట�śన 
గ�డųలĐంǩ ఒకటĉ, ĸెంĬో గ�డ¦ų  మనం ǴĽÐĽÐŠ  కóǵŤ గ�డ¦ų  లĐĳింĨ�యĲÂ ȇషయం తȃų పǘ� గľ�ంచగలదǵ Ƙ
పƔȂĦాతũకంĦా ǵర¤ĳింĨేర . కనుక ల»కŐĳ¿టśగలగటం అĲÂ పǵ ఒకŐ మ�నవ­Ĭే కాదు, తİ�తర Ǯవ­ల¡ క¥Ĭ� 
ĨెయŪగలవనŤ మ�ట.  
 
మ�నవ­లక� మృĦాలక� ĮేĬ� ఏǽటంటÎ, మ�నవ­డ¦ ల»క�ŐంĨేటపǕడ¦ ĵ�ష ĺాడĮ�డ¦. కాǵ మǵļి ల»క�ŐంĨేటపǕడ¦ 
ĺాĬే ĵ�షక�, İ�ǵ వనక ఉనŤ ĵ�ĺాǵక� మధŪ ఉంĬే లంకె ĮెగĬ�ǵక� కóంత కాలం పట�śంİ�. ఈ లంకె ఏǽటĉ 
Ȏčİ�హరణంĦా ȇవĸ�ȎాŠ ను, కóంĨెం ఓĳిక పటśంĬ�.  
 
ĴీǮ İ�ŵప ĺాసుల¡ పİ� పడవȃŤ `బĎలĐ` అంట�ర , కాǵ పİ� కóబŧĸ� కాయలǵ `కąĸĆ` అంట�ర . అంటÎ ĺాĸ� ĵ�షలĐ 
`పİ�` అĲÂ ĵ�ĺాǵక� మ�ట లÌదు. మన ĵ�షలలĐ క¥డ ĺ±ǳక�Įే ఈ రకం మ�టల¡ İొర క¡Į�ķ. ఉİ�హరణక� 
ఇంĦ�ųష§ ĵ�షలĐ Ľ¿ంచĸ� (century) అĲÂ మ�ట ఉంİ�. ఈ మ�టక� ``నూర  పర గ�ల¡`` అǵ క�Ƙకెȫ  ĳిǩŖ ఉనŤ 
ఇంĬ�య�లĐ ఎవĸ�ǵ అĬ�Ħ�Ĳ� Ĩెబ�Į�ర . ఇİే మ�ట అĶ¸ĸ�కాలĐ వంద సంవతŸĸాలǵ సూǩసుŠ ంİ�. అల�ĦÃ `కప­Ƚ ̀ 
(couple) అంటÎ `జంట`. Įెల¡గ�లĐ `ప­ంǮ` అంటÎ Ĳ�ల¡గ�. ఇంకా కǩŖతంĦా ĨెǷాťలంటÎ `Ĳ�ల¡గ� ǩంత ĳికŐల¡`. 
ఈ రకం ĵ�వంĮČ లంకె పడŝ  మ�టల¡ ఇంకా Ĩ�ల� ఉĲ�Ťķ - అǵŤ ĵ�షలలĐను.  
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ప®రş సంఖŪల తర ĺాత మనక� తరచుĦా Į�రసపĬేȇ ǻనŤ సంఖŪల¡. Ȉట�ǵ ఇంĦ�ųష§లĐ `ĴÐƔǖȴ ̀ల¡ అంట�ర . 
Įెల¡గ�లĐ కాǵ, సంసŐృతంలĐ కాǵ `ǻనŤం` అంటÎ మ�మ¢ల¡Ħా కాక¡ంĬ� మĸôక ȇధంĦా ఉండటం; ఇకŐడ `ĵ�గం` 

అĲÂ సూచĲÂ లÌదు. కాǵ ఇంĦ�ųష§లĐ మ�తƔం `ĴÐƔǖȴ ̀ అంటÎ ĵ�గం అĲÂ అరšం. కనుక ǻĲ�Ťలక� `ǵషť సంఖŪల¡` అĲÂ 
కóతŠ  ĳÐర  ĳ¿డ¦త§Ĳ�Ťను. `ǵషť సంఖŪల¡` అంటÎ లవమ�, ȏరమ� ఉంĬ� ǵషťǳŠ  ǵ ĮెȃయజÃĽÐȇ.  

 
ǻĲ�Ťల¡ ఎవర  ఎపǕడ¦ కనుక¡ŐĲ�ŤĸĆ ఎవŵĸ�క� Įెȃయదు. కాǵ `ǻనŤం` అĲÂ ĵ�వం మ�నవ­Ĭ� ప­ĸెƘలĐ ప­ట�śనİే. 
క�ƘసుŠ  ప®రŵం 1650 ǷƔా ంĮ�లİైన `ĸ�ంȭ  పĳ¿ౖరɂ ’ (Rhind papyrus) లĐ 1/2, 1/3, 1/4, 1/5 వంట� ఏకలవ ǻĲ�Ťలక� 
(అంటÎ లవంలĐ 1 ఉనŤ ǻĲ�Ťల¡), 2/3 క� పƔĮేŪకĶ¸Ûన మ�టల¡ కǵĳిȎాŠ ķ. మన Įెల¡గ�లĐ క¥డ చూడంĬ�, 1/2 ǵ 
అర అǶ, 1/4 ǵ Ƿావ­ అǶ అంట�ం. మ¢డ¦ Ƿావ­ల¡ అǵ ĨెǷాťలంటÎ సంı� ĨేĽి మ�Ƿాťవ­ అంట�ం. Įెల¡గ�లĐ, 
Ĳ�క¡ Įెల¡సునŤంత వరక¡, 2/3 క� ĦాǶ, తİ�తర ǻĲ�Ťలక� Ħాǵ పƔĮేŪకĶ¸Ûన ĳÐర ų  ఉనŤట�ų  లÌదు. మ�ĳÐťట అంటÎ 
3/4 అĲÂ అరšం వసుŠ ంİ�, కాǵ ఈ మ�ట కóబŧĸ� కాయ ఎంత మ�İ�ĸ�ంİో ĨెపťĬ�ǵకÃ ĺాడటం చూĽÐను.  
 
ప®రş సంఖŪల¡, ǻనŤ సంఖŪల¡ తర ĺాత వĨేŖ ĵ�ĺాల¡ మన అనుభవ పĸ�ı�క� కóంĨెం అǴతంĦా ఉంట�ķ. 

ఉİ�హరణక� కóǵŤ సంఖŪలǵ ఇంĦ�ųష§లĐ `ఇĸÃƘషనȽ ̀ (irrational) సంఖŪల¡ అంట�ర . `ĸÃషనȽ ̀ కాǵȇ `ఇĸÃƘషనȽ ̀. 
ఇకŐడ ఈ `ĸÃషనȽ ̀ అనŤ మ�ట `ĸÃȍûŪ` (ratio) అనŤ మ�టక� సంబంı�ంǩనİ�. ఒక ǵషťǳŠ  ర¤పంలĐ ĸాయగȃĦÃ 
సంఖŪల¡ ǵషť సంఖŪల¡ (rational numbers). మనం ఒక సంఖŪǵ ǵషťǳŠ  ర¤పంలĐ ĸాయలÌǵ పǖంలĐ ఆ సంఖŪ 
అǵషť సంఖŪ (irrational number). ప®రş సంఖŪల¡ కాǵȇ, ǵషť సంఖŪల¡ కాǵȇ అķన సంఖŪల¡ ఉĲ�ŤయĲÂ 
ȇషయం యవనులక� అవగతం అķÊసĸ�క� ĺాĸ� ఆశŖĸాŪǵక� అంత§ లÌదు.  
 
ఒక చత§రసƔం లĐ కరşం ȁకŐ Ƿûడ¦గ�ǵ ల»కŐ కట�ś లంటÎ భ�జం Ƿûడ¦గ�ǵ ఏ ǵషť సంఖŪĮČ గ�ణ�ంǩĲ� సĸ� 
అķన సమ�ı�నం ĸాదǵ ĳ¿ౖįోగĸĆɂ  కనుక¡ŐĲ�Ťడ¦. ఇİే ȇషయం మĸôక ȇధంĦా Ĩెప­Į�. ఒక చత§రసƔం లĐ 
కరşం Ƿûడ¦గ�క�, భ�జం Ƿûడ¦గ�క� మధŪ ఉంĬే ǵషťǳŠǵ ప®రş సంఖŪలĮČ వŪకŠ పరచ లÌమ�. మన చత§రసƔం ȁకŐ 
భ�జం Ƿûడ¦గ� ఒక అంగ�ళం అనుక¡ంటÎ, కరşం Ƿûడ¦గ� వ2 (అంటÎ 2 ȁకŐ వరœమ¢లం) అంగ�Ĺ�ల¡. కనుక వ2 

అǵషť సంఖŪక� ఒక ఉİ�హరణ. ĳ¿ౖįోగĸĆɂ  క� అǵషť సంఖŪక� మధŪ ఉనŤ బ�దĸాయణ సంబంı�ǵŤ 
ప­రసŐĸ�ంచుక¡ǵ వ2 క� ĳ¿ౖįోగĸĆɂ  సంఖŪ అǵ ĳÐర  ĳ¿టÎśర .  
 
అǵషť సంఖŪల¡ ఉĲ�ŤయĲÂ ȇషయం ǿటśǿదట ĳ¿ౖįోగĸĆɂ  మĲċȈı�లĐĲÂ Ķ¸ĸ�Ľి ఉండ¦ంట�ందǵ కóందĸ� 
Ľిİ�ţ ంతం. ఇİ� ǵజȀ కాİో ఇతǽదţంĦా మనకÃ కాదు, ఎవŵĸ�క� Įెȃయదు. ఎందుకంటÎ బ�ǹలĐǵయ� లĐǵ మట�ś 
పలకల Ǿద చూĳిన ఒక ల»కŐలĐ వ2 ȁకŐ ȇల¡వ 14 దĻాంశ Ȏాš Ĳ�ల వరక¡ తపǕ లÌక¡ంĬ� కటśబĬ� ఉంİ�. కాǵ 
ĳ¿ౖįోగĸĆɂ  ȋష§Ūల¡ తమ క¥టĶÉ ఈ ఘన ȇజయం ǿటśǿదటĦా Ȏాı�ంǩందనŤ అǷčహĮČ శత వృషభ ȋరĨేŖద 
య�గం ĨేĽÐరǵ ఒక ఐǳహŪం ఉంİ�.  
 
ఒకóకŐ బ�హ¯వ­ Ƿûడ¦గ� ఒకóకŐ అంగ�ళం ĨòపǕన ఉనŤ (సమబ�హ¯) చత§రసƔం ȁకŐ కరşం వ2 అķనటÎų , 
ఒకóకŐ బ�హ¯వ­ Ƿûడ¦గ� ఒకóకŐ అంగ�ళమ ĨòపǕన ఉనŤ (సమబ�హ¯) పంచభ�ǭ ȁకŐ కరşం క¥Ĭ� అǵషť 
సంఖÃŪ. İ�ǵǵ మ�దుŢ Ħా సువరş సంఖŪ అǵ ĳిల¡ȎాŠ ర . İ�ǵ ȇల¡వ (1 + వ5)/2. ఒక İ�రŔ చత§రసƔం Ƿûడ¦గ� 
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ĺ±డల¡ťలక� మధŪ ఉంĬే ǵషťǳŠ  ఈ సువరş సంఖŪక� దగœరĦా ఉంటÎ ఆ İ�రŔ చత§రసƔం కంట�క� ఎంĮČ ఇంప­Ħా 
కǵĳిసుŠ ందǵ ǩతƔకార ల¡ అంట�ర . ఇల� ĨెపǕక¡ంట£ ǷčĮే అǵషť సంఖŪలక� ఉİ�హరణల¡ కóలųల¡Ħా 
İొర క¡Į�ķ. అందంĦా ఉనŤ ĺాళŴ మ�ఖ�ల¡ కóంĨెం పĸ�Ȍȃంǩ చూడంĬ�. అȇ గ�ండƔంĦా చందƔǹంబ�ǵŤ Ƿčȃ 
ఉంటÎ చȃȇĬ� మ�దŢల�ĦĆ, బĎĸ�ųంǩన Ľిǹŧల�ĦĆ ఉందంట�ం. కąలĦా Ƿûడ¦Ħాœ  ఉంటÎ గజం బదŢల� ఉందంట�ం. మ�ఖం 
Ƿûడవ­, ĺ±డల¡ť మధŪ ఉంĬే ǵషťǳŠ  సువరş సంఖŪక� దగœరĦా ఉనŤపǕడ¦ ఆ మ�ఖం అందంĦా కǵĳిసుŠ ంİ�ట.  

 
సంఖŪలలĐ సĸ� సంఖŪల¡, బÈĽి సంఖŪల¡ అǵ మĸôక ȇĵÈదం ఉంİ�. ఇĺÂ కాక¡ంĬ� సంఖŪలలĐ ధన సంఖŪల¡, ర ణ 
సంఖŪల¡ అǵ ఇంకóక ȇĵÈదం ఉంİ�. ర ణ సంఖŪల గ�ĸ�ంǩ మ�ళŴప®Ĭ� ĺ±ంకటరమణ సృļిśంǩన అǷాťĸావ­కÃ 
కాదు, అంతక¡ మ�ంİే Ǻజగణ�Į�ǵక� Ǻజం ǷčĽిన ĵ�సŐĸాĨ�రŪ క� క¥Ĭ� Įెల¡సు: 2x + 7 = 3 వంట� Ǻజగణ�త 
సǾకరణ�ǵŤ పĸ�షŐĸ�ంచ వలĽిన సందరŨంలĐ తపťక¡ంĬ� ర ణ సంఖŪల అవసరం కǵĳిసుŠ ందǵ.  

 
Ǻజగణ�తం ధరũమ� అǵ మనక� లǻంǩన సంఖŪలలĐ మĸôక జ�ǳȇ సంక�ųషś సంఖŪల¡ (complex numbers). ఇల� 
ఎĲ±ŤĲċŤ రకాల సంఖŪల¡ గణ�తంలĐ అల� Į�రస పడ¦త©ĲÂ ఉంట�ķ. Ȉట� గ�ĸ�ంǩ అవకాశం İొĸ�క�నపǕడ¦ 
చĸ�Ŗİ�Ţ ం.  
 
 
 
 
 
 
 
 

Transformed using పదũ Version 0.1. Copyright © 2005 Nagarjuna Venna. All rights reserved. 
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