
 
AంæలƋ ఆటȈ, సంఖ�లƋ సǧ�టȈ  
 
ȟǡǲ ȟంకŗశ£రǱȜ  
 
 
1. పȟȤక ²  
 
గźతంȍ `నǗƋ నభȚష�Ƅ’ AƬƶంĖäన� మɁ ǣơȚ ȥƬșస ǱǝƮజÐ ²  లండÐ  ȍ Uన� ǹİలȍ, “AంæȈ AతƬ 
సంగŦáȒ¢” Aƫ�Ũ ȆŒÙ ȜÉ  AƱ ƻǴǥȸన మǸక గźత ȣసȟత© � . సంగŦáŨ Aంŗ Ƚ�ɂƆŨ. Ƚ�ɂƆలƋœ, 

ǐమ�లƋœ ƶలȈ ఆŨäన�ŗ¡ ¡ , ǱǝƮజÐ  AంæలƋ ఆŨäƱșŨ.  

 
 
Oక ȷǲ జǌ�Ƌ మంచం పŒ Uన� ǱǝƮజÐ �  Ƭ ėడőƬâ ƼǄస× ²  Ɂǳ ŗã¦ ęǨంĖäƬ Ȟȕ¢Ǵట� . ఆ ŗã¦ ǟద Uన� 
1729 Ƭ ėȸ AƘ “ēల చప�õ Uన� సంఖ�ȅ AƬƶంĔంƘ” Aƫ�Ǵట, Ɂǳ� . “Aయ�ǯ�, AƘ చప�ưనƝǟ áƚౖ , 

ēల ఆసâకరǢన సంఖ�� ౖ . “ǶంŨ ƹర సంఖ�ల ఘƫల Ǥతం ǶంŨ ȚơȈõ ǱయగȆû సంఖ�లƬ�ŒȍƮ IƘ AƄ � �
Ĕన�Ƙ” AƬ ఠä�న సǝơనం Ię�Ũట, ǱǝƮజÐ . ఈ గమƬక Ƭ గźత పǲǓషȍ ǱȽ � 1729 = 1*1*1 + 

12*12*12 = 10*10*10 + 9*9*9. (Iక�డ నKతం øNáǱƬâ øǴ² � . Oç AంæƬ ǶంŨ ȷǴ ȟȸ øźȽ ƗƬƬ వǴ Aƭ¡ �� , 

ǡŨ ȷǴ øźȽ ƗƬƬ ఘనం Aƭ AంőǴ¡ � .)  
 
 
“AంæలƋ ఈ õరŧȈ Aƭ� Eȅ ęయగȈøƆƫ�Ȝ?” AƬ Eవǹ ǱǝƮĭƬ� AŦöƉ, “ƫ IలȟȈƸ ƫ ęత Iȅ 
పȆâȿంƘ� ” Aƫ�Ũట. పȆâంęșŨ పȆâȻ Uంŗ పȆç పȈäȍ ƵțN�త Uండక మǷǞ UంŔంƘ� ¡ ² ?  

 
 
ƺన Ęƶ�నŔవంŒ లKNం Uన� సంఖ�లƬ పȺƃƬâ ౖ ² � ‘ǱǝƮజÐ  సంఖ�Ȉ’ AƬ AంƗం. ƬĭƬâ ǱǝƮజÐ  సంఖ�Ȉ 
Aరం áșలంŗ గźతం AƱ Oక మɁసǠదం ȍƬâ ǉõ ȍƆõ ƘõȆ� ² . గźతంȍ IŔవంŒ ƻǴ ǥȸన సంఖ�Ȉ Iంá 
ēȅ Uƫ�Ǩ: 2 Ǯక� వరǡȅƬ� � (Aనõ √2 Ƭ) ƺƔగరÞ ౖ  సంఖ� Aƭ, సహజ ÿƃంకం (‘ƱĖరÙ  ȅగǲథం’) 

Ǯక� ǡȅంశం (‘ǏÞ ’) AǨన e Ƭ Ʊƶయ×  సంఖ� AƬƭ� AంőǴ. Iȅû ǀǐƫĕ సంఖ�Ȉ, ȉకÞ  సంఖ�Ȉ, 

ǤదȊనȚ EƳ� Uƫ�Ǩౖ . țŒȍ ǱǝƮజÐ ¡  సంగŦáȒ¢ åť Uƫ�Ǵ.  

 
 
చǲతƸటȈ Ƅరûȸ ėȽ చǲతâ² ²� , సంఖ�లã, Ǔషã, సంస�ృƄã మధ� ēȅ AȚƫǓవ సంబంơȈ కƬƶȷǨ� . మనం 
ǹı ǝőŨäƱ Ǔషలȍ ¡ (Ǡఖ�ంõ ȋŒÐ , ÷ä ǓషలƮంŦ Ƙö వĔ�న Iం÷Ȱȍ² ¡ ) EưƳ� Aంæలâ సంబంƢంĔన 
ǝటȈ కనబడƃǨ. ƈȈø Ǔషȍ AంæలƋ åŦన సǝȷƬâ Ƙ£ø సǝసం AƬ పƉ�కం ƻǴ ƺŗǴ² � .  

 
 
ƈȈøȍ AంæȈ, సంఖ�Ȉ Aన� ǶంŨ ǝటȈ Uండటం Uƫ�Ǩ áƬ, țŒ șడకంȍ Aంతõ Ƭǲషత Uన�Ŕ Ƌచƚ� � ¡ . 

Ⱥన� ƮంŦ ƊǞ�Ƙ వరä Uన� șŒƬ AంæȈ Aƫలƭ, ఆ ƺ șŒƬ సంఖ�Ȉ Aƫలƭ Oక Ƭయమం Uండటం UంƘ áƬౖ , 
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AƬ� Ƭయǝలȅû ఈ ƬయǝƬ� AɕడɕŨ UలంĀంచక తప�ƚ¡ . మǸక éNం ƮంŦ ĘƵ�లంŗ Iం÷Ȱȍ ¡
‘ƯమరÙ ’ AƱ ǝటƬ Aంæ Aƭ, ‘నంబ× ’ AƱ ǝటƬ సంఖ� Aƭ ƈȆöంచ వĖ�.  

 
 
సంఖ�లâ Ǳతȍ ȟȽ øǴƆȋ ‘AంæȈ’ AƱ Ƭర£చనం మǸకŒ UంƘట. ఈ Ȋక�Ƭ ǹమÐ  AంæȈ, ÷ä AంæȈ² , ɂంƛ 
AంæȈ ǤదȊనȚ సంఖ�లâ șū రకరáల øǴȈౖ � .  
 
 
మన సంస�ృƄȍ ‘ȷంఖ�’ AƱ మǸక పదం UంƘ. సంస�ృత ǓషȍƬ ‘ȷంఖ�’ ã ȋŒÐ  Ǔష ȍƬ ‘ȸయంŒǧ’ â èంత 
ƽȆక UంƘ. ఈ ‘ȸయంŒǧ’ Ʈంū ‘ȼƮ¦ౖ ’ AƱ Iం÷Ȱ ǝట ƸŒంƘ కƮక ¡ � ‘ȼÐ¦ ౖ ’ Aన� ǝటƬ ‘ȷంఖ�ం’ AƬ 
ƈȆöంచవĖ�. సంస�ృతం ȍ ‘ȷంఖ�’ Aంŗ ĭనం� . ఈ దృȮƋ ėȽ సంఖ�Ȉ మన ĭƫƬâ øǴȈ AƬ ș�ë�నం ęȽ � � � ��
Ęయ� వĖ�.  
 
 
2. Aంæ AƱ Ǔవం EɕŨ ƸŒంƘ� ?  
 
 
AంæలƋ మనâ ƊȆ పǲచయం Ȋక� ƺŗటɕŨ వȺంƘ� � . Ȋక� ƺటవలȸన Aవసరం Ǔష ƸŔక ǠంƝ మనâ వĔ� � �
UంŔంƘ. AంƚకƱ Ǔష ƸŔకâ ǠƮƻ AంæȈ ƸŔంőయƱ AƮǝనం èందǲȍ ȋకƽȋƚ� � . Aంæల ǝట Ęప�ȋǠ 
áƬ, `Ȋక� ƺటటం� ’ AƱ Ǔవం జంƆĭలంȍ åడ UందƱ ȸƗంతం ƬజǣƱǥ AƬƶంచőƬâ èƬ� Ƭదర¤ƫȈ �
Uƫ�Ǩ. ùŒȍ Uన� øడȍ Oక ƗƬƬ తȆ ƶట ėడäంť Uన�ɕŨ ƞంöȆȽ èƬ� ĭƆల ƶటȈ ఆ ȚషǧƬ� ¡ ¡ �� �
గɂంచగలవƬ èందǴ పǯõత�కంõ ǴİȜ ęȸ ėƶంęǴ² ² . Ȋక� ƺŗ గɂంęǯ� ² , మǶȅ గɂంęǯ ƉȆ� ²
Ęప�őƬâ మన దగర Ƭదర¤ƫȈ ȋȜ� . ǶంŨ ƽøలȍ OకŒ ƺదƘ� , మǸకŒ Ĕన�Ƙ AƬ øǲంచగలగటం ȟǴ� , ఆ ƽøలȍ 
Uన� ȣȇలƬ Ȋక� ƺŒ ఏ ƽø ƺదƟ Ƭశ�Ǩంచగలగటం ȟǵƮ� � � .  

 
 
AడȜలȍ èƬ� ĭƆల ȷంĀక మృõȈ øంƸȈ øంƸȈõ ƄǴøƃǨ కƗ. UƗహరNâ Ĕంపంį øంƸలƱ 
ƅȺäంƗం. Ĕంపంį øంƸలȍ AɕడɕŨ èőటȈ జǴøƃǨ¡ . ఏ øంƸȍ Eä�వ ĔంపంįȈ Uంőǯ ఆ øంƻ 
పత�Ǵల øంƸƬ EƘǲంచőƬâ ȸద పŨƆంƘ² � � . తమ øంƸȍ Uన� సǖ�ల సంఖ� Eä�వ Uన�ంత ǝƃన సǲƽƚ² . Uన� 
șŒȍ కƭసం ǡŪƫ మగ ĔంపంįȈ UంťȆౖ . Aȅ ȋƬ పKంȍ ƗŦ జరగƱ జరగƚ. Aంŗ ఏǞటన� ǝట? Ĕంపంįలâ 
ఏ øంƸ ƺదƟ Ƭశ�ǨంచగȆû ȿమత Uందన� ǝట� � . AంƉ áƚ. తమ øంƸȍ కƭసం ǡŨ మగ ĔంపంįȈ 
Uƫ�యƬ ‘Ȋక�ƺటటం� ’ åడ ƈȈȺంťలƬ మనâ AƬƶంచటం ȋƛ?  
 
 
Aంæ AƱ ǓșƬâ ǓȭƅతǢన ƵƄƬధ�త ౖ ² (‘ǲపĲÐ ² ŗషÐ ’) మǸకŒ UంŦ Uండక ƽƉ పȸ ƵపȈ åడ OకŒâ OకŒ 
కȆƶƉ ǶంŨ AȜƆందƬ Eȅ ఆకȐంƸ ęȺéగలǴ? AǨƚ ưలల ƶలȈ Oక ƸతȐâ మǸక ƸతȐ ¡ � � (‘ťÙ ’) ęǲ�Ɖ 
ǶండȜƃయƬ గɂంచగలǴ áƬ² , ǶంŦంŒâ, ǡŦంŒâ మధ� ƉťƬ గɂంచȋరƬ పǯõత�కంõ ƬǵƶంęǴ² ² . ఈ 
Aవõహనâ పƄǊంబంõ ƸǱతనǢన మన సంస�ృతంȍ ఏక² ౖ , Ƙ£, బɄ వచƫȈ Uƫ�Ǩ. ఆ తǱ£త ēల áలం ƽǨన 
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తǱ£త ƸŒన ƈȈøȍ ఏక� , బɄ వచƫȋ Uƫ�Ǩ. ș�కరNంȍ వĔ�న ఈ ǝǴ�ã Aంæల øǲంĔ మన Aవõహనȍ 
వĔ�న ǝǴ�ã మధ� ఏƜƫ లంæ UంƗౖ ?  
 
 
ǝనȜలâ మృõలâ Ɖť ఏǞటంŗ, ǝనȜŨ Ȋâ�ంęటɕŨ Ǔష șడƃŨ. AǨƫ సǷ మƬȮ Ȋâ�ంęటɕŨ șū 
Ǔషâ, ƗƬ Ȟనక Uన� ǓșƬâ మధ� Uంū లంæ ƈగťƬâ èంత áలం పŒంƘ� . ఈ లంæ ఏǞř ȿƗహరNంõ 
ȚవǲȷƮ� .  
 
 
వȺȜలƬ Ȋక� ƺటőƬâ șū ǝటలã AంæలƬ ȻĔంచőƬâ șū ǝటలã � � (సంçƃలã) మధ� AȚƫǓవǢన లంæ ౖ
AƫƘ Ʈంŧ UంƟ ȋƟ ƈȆయƚ áƬ, èƬ� èƬ� Ǔషలȍ ఈ లంæ ȋƚ. UƗహరNâ ǀį ƝశƸ Ǔషȍ పƘ పడవలƬ 
‘Ǒȍ’ AంőǴ, áƬ పƘ èబ�ǲ áయలƬ ‘éǹ’ AంőǴ. Aంŗ Aరం ఏǞŒ� ? ‘పƘ’ AƱ ǓșƬ� పడవల ƮంŦ, 

èబ�ǲ áయల ƮంŦ Țడƅయటం ఆ Ǔషȍ జరగ ȋƚ. Iంతȅ èŘĔ�నŔ కనబడక ƽǨƫ మన ƈȈø ȍƯ � ¡
IŔవంŒ పǯõȈ Uƫ�Ǩ² . ‘జంట’ AƱ ǝట సర£ ȷơరNంõ ఆȈమగలƬ Ⱥ�ǲంప ęȺంƘ� . áƬ, ‘జత’, ‘ĵŨ’ 

AƱ șŒƬ వȺȜలƬ UƝȸంĔనɕŨ șడƃం� � . Aȅû ‘Ƹష�రం’ AƱ ǝటƬ నƚలƋ పǣయం ȋäంť పư�ంūళ¢ ²
వ�వƢƬ ȻĔంచőƬâ șŨƆƫ�ం కƗ. áƬ AƝ ‘Ƹష�రం’ Aన� ǝటƬ పư�ంŨ వȺȜలƬ UƝȸంĔ șడం� � . ఈ 
మధ�, Ǔరత Ɲశంȍ, ‘ȼంచǲ’ Aంŗ ‘âæÇ ²  ȿ�Ǵ’ AƱ Aరǣ Ⱥ�ǲȺƫ�Ƙ తప�� � , ‘శƃబం� ’ AƱ Aరం మనȺ¦ȍ �
Ǣదలటǣ ȋƚ. Aంతవరä Eంƚä? ƈȈøȍ ‘Ƹంį’ Aన� ǝటƬ ĔంతöంజలƬ Ȋక� ƺŗటɕū Țȷరంõ șడƃం� � . 

మȊ ǤగలƬ Ȋâ�ంęటɕŨ AǨƚ â బƚȈ ¡ � ‘ęƆȈ’ șడƃం.  

 
 
3. AంæలƬ Ǳయటం  
 
 
Aంæ AƱ ǓșƬâ Oక ǵƵƬ� IĔ� AంæలƬ Ǳయటం Eȅ Uద�ȚంĔంƟ Oక ȷǲ పǲȥȆƗం� . Iɕడంŗ AంæలƬ 
Ǳయటంȍ Oక OరవŦ ȸరపŦƽǨంƘ áƭ Ǥదř IƘ Aంత Ⱥలభ ȷధ�ంõ UంūƘ áƚ� ¡ .  

 
 
AƫƘáలంȍ, Aంŗ ãȺ ƹర£ం ² � 3000 సంవత¦Ǳలâ ǠంƝ, మŒ పలకల ǟద ఘంటƸĕల � (wedge) Ƌ Ǳȸన AంæȈ 
Ⱥǣǲǧȍ ƞǲçǨ. ఘంటƸĕలƬ ȋŒÐ  Ǔషȍ ‘ä�ƬయÞ ’ AంőǴ కƮక ఈ రకƸ ǱతƬ ‘å�Ƭƿరం’ Ǳత 
AంőǴ. ఈ å�Ƭƿరం పదƄ ưమ�Ƙõ ǉǊȍƬǧ â ƵâǲంƘ� . ãȺ ƹర£ం ² � 1500 సంవత¦రƸ áȅƬâ, Aంŗ 
ɁǠǱǋ Ǳజ�ం ఏȋ ǹİలâ, ఈ పదƄ ǉõ ĘȅమŻȍâ వĔ�న ƗఖȅȈ Uƫ�Ǩ� . ఘంటƸĕల Ĕవర ‘పŨé�ǎŒన �
హంసƵƚ ఆáరంȍ’ Oక ǠదƬ తǧǴ ęȸ² , ఆ ǠదƋ మŒ పలకలǟద Aదకం AƘనŔ AƝșǴట² � � � �¡ . ఆ Ǡద ² 10 

Aంæâ øǴట� . ǶంŨ హంసƵƚ ǠదȈ IరȞ Ƌ సǝనం² ౖ . ƫȈø హంసƵƚ Ǡదల తǱ£త ǶంŨ ƬȈȜ ÷తȈ ÷Ƚ ² �
AƘ నలǘǶంŨ Ƌ సǝనంటౖ .  
 
 
ఈ కథƫƬ� బŒ ǉǊȍƬǧ șǲâ ȷన బలం Ȼతం ƈȆȸనŗ AƬƶȿంƘ కƗ� � ¡² � . áƬ țళ¢â Ⱥన� Ǳయటం Eȅý 
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ƈȆయȋƚ. తǝȭ ఏǞటంŗ țǲ తǴșత వĔ�న యవƮȈ (÷äȈ² ), ǹమäȈ (ǹమƮȈ) ఈ ȷన బలం AƱ âŔäƬ �
Aవõహన ęȺäన�Ŕ ȋƚ¡ . ``ǡడŨøȈ ǠంƚçȽ ఆరŨøȈ Ȟనâ� ȟȷం� � " Aన� ȸƬǝ Ƶటȅ, țǲǴȜǴ 
èంĘం Ƅǹగమనం ęȸ మǸక èత పదƄȍ Ȋâ�ంచటం ǤదȈƺŗǴ� �� .  

 
 
యవƮȈ ęȸనƘ ఏǞటంŗ, șళ¢ Ǔషȍ Uన� AKǱలƱ AంæȈõ åడ șడటం ǤదȈ ƺŗǴ� . `A` Aంŗ 1, `ఆ` Aంŗ 
2, `I` Aంŗ 3, `ఈ` Aంŗ 4... Aȅ ȞȒƆంƙ పదƄ� . ÷ä Ǔషȍ ² `A, ఆ` Ȉ AనťƬâ బƚȈ, șళ¢ Ǔషȍ ఆȅ�, ǋő, 

õǝ, … AంőǴ కƮక `ఆȅ�` Aంŗ 1, `ǋő` Aంŗ 2, `õǝ` Aంŗ 3, `Ūȅ� ` Aంŗ 4, `Eƶ¦ȅÐ ̀  Aంŗ 5, `ఈő` 

Aంŗ 8, `ƅő` Aంŗ 9, `Aǯő` Aంŗ 10, `కƵ�` Aంŗ 20... Aȅ ... Aȅ, ȞȒƆంƘ țǲ పదƄ� . IƝ ĭƄâ ĘంƘన 
పదƄ� , మǸక Ĕన� ǢȆకƋ, Ǔరత Ɲశంȍ åడ Eȅ șūǹ ఈ ș�సంȍ ǠƮ�ంƚ ėȷǴ� .  

 
 
Ƶత గŦǧǱȈ ėĔన șǲâ ǹమక పదƄ èŒన ƶంū� � . ǂసáలȍƬ ƷŜకలȍƬ ƻįȍƮ� ¡ , ƸǱతన భవƫల ǟద åడ 
ǹమక పదƄ AంæȈ కనబŨƇƱ UంőǨ� . ఈ పదƄȍ � 1, 5, 10 లâ I, V, X șడటం Aందǲã ȺపǲĔతǣ. తరșత 50 

â L, 100 â C, 500 â D, 1000 â M șడƃǴ. Iక�డ C Aన�Ƙ `ȼంటÕ ̀  Aన� ȋŒÐ  ǝటâ, M Aన�Ƙ `ǞȆ¡ ` Aన� 
ǝటâ ǤదŒ AKǱȈ.  
 
 
ఈ ƸǱతన õధలƬ పక�â ƺŦƉ, ఈ ǹİలȍ మనం șū 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 AƱ పƘ AంæలƬ మన Ɲశంȍ 
AǨƉ Iం÷Ȱ Aంæలƭ¡ , Ƶȣ�త� Ɲȣలȍ AǨƉ `Aరǌ�` AంæలƬ èందǴ, ‘ɂంƛ-Aరǌ�’ AంæలƬ èందǵ 
AంőǴ, áƬ ƬĭƬâ IȚ ɂంƛ AంæȈ. ఏ áరNం వలƳ మనం ǝతం మన పంēంõలȍƮ తƘతర పȚత సȅలȍƮ ¡ �² ²
ఈ ɂంƛ AంæలƬ șడőƬâ Iష పడం� ; `ƈȈø` AంæȈ șడƃం - Aక�Ŧâ ఈ `Aరǌ�` AంæȈ AపȚతం² , ƈȈø 
AంæȈ పȚతం AǨనŔ² ¡ .  
 
 
గమƬంęǹ ȋƟ, ɂంƛ Aంæలȍ ǤదŒ Aంæ Ⱥన�, ȋƗ Ȼన�ం. ఈ Ⱥన� AƱ Ǔవం మనం మన ƝశంȍƱ కƬƺŗమƬ �
ƱƮ èƺ�â� åయక�ర ȋƚ. IƘ మన ƝశƸ Ⱦంత ǝట. పǱǨ Ɲȣలȍ, Ǡఖ�ంõ Ƶȣ�త� Ɲȣలȍ, ఈ ǓșƬâ 
సǲపū ǝట Aప�ř ȋƚ¡ . ƈȈøȍ ȷంçƄక పƗȈ ȋక మనం IɕŨ Eȅ తంőȈ పŨƆƫ�ǥ Aȅû 
Ƶȣ�Ɔ�లâ åడ Iబ�ంƘ వĔ� UంŨంŔంƘ. AంƚకƬ șǴ మన `Ȼన�` Ƭ ƅȺäƬ `ȸǀ× ̀  õƮ తƚపǲ ఈ ȸǀ×  Ƭ 
`ȼఫ× ౖ ` (cipher) õƮ ǝǲ� șళ¢ Ǔషȍ șūȺéవటం ǤదȈ ƺŗǴ� . IƝ ȼఫ× ౖ  మǹ AŨ Ɨǲ ȞంబŦ ȞȐ¢ � `Ĳǀǹ` 

õƮ, ఆ Ĳǀǹ áȷ � `įǹ` õƮ AǭǨ.  
 
 
Oక� Ⱥన�Ƭ Oక�œ కƬƺŒ ఊǴäƬ Uంŗ మన șళ¢â Iంత ƻǴ వę�ȸ UంūƘ áƝǥ� . Ⱥన�Ƌ ƵŔ ȷన బలం Ȼతం � ²
AƬ మǸకŒ కƬƺŗǴ మనșȒ¢� . Aప�Œ Ʈంę Oకట ȷనం¡ � , పƚల ȷనం� , వందల ȷనం� , AƮäంŕ Aȅ Eంతవరäưƫ ౖ
Ȋక� ƺŔäంŕ Ȟళ¢గȆû ȿమత మనâ వĔ�ంƘ� � . ɂంƚȜȈ Aంæలâ èంత సహజ బలం, èంత ȷన బలం UంőయƬ �
Aƫ�Ǵ. Oక Aంæ ఏ ȷƫư�ƫ ఆకǞంచవĖ�� ౖ ² . పƅ ȷƫƬâ èంత ȷన బలం UంŔంƘ² � � . ఈ ȷన బలం äŦ ƮంŦ �
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Eడమä పƝȸ IంతȈ Ěɕన ƺǴøƆ ȞȐ¢న Ǭడల ƗƬƬ `దȣంశ పదƄ� ` AంőǴ. Oక సంఖ� Ǯక� ƬజǢన ȚȈవ ౖ
కƮé�șలంŗ పƄ ȷనంȍƮ Uన� AంæƬ ఆ Aంæ Uన� ȷన బలంƋ øźంĔ² � � , ఆǧ లǉలƬ కలƵȆ� . దȣంశ పదƄȍ �
పƄ ȷనం ȍƮ పƘ ȚȚధǢన øǴȈ గల AంæలƬ șడ వĖ�² � ౖ � .  
 
 
దȣంశ పదƄ మనâ ǉõ AలșŔ AǨన పదƄ కƮక ƱƮ ƺన éŧకǲంĔన సంగహం èంĘం కృతకంõ కƬƶంచవĖ�� � ౖ ² ² . 

áƬ Ȋâ�ంęటɕŨ 0 ƮంŦ 9 Ɨá Uన� పƘ ĔɁ�లƱ șŦ Ȋక� ƺőలƬ Eవరƫ�Ǵ� ? మన ǶంŨ ęƆలâ కȆƶ పƘ 
ȟȒ¢ UండబŒ� , మనం Ȋక� ƺటťƬâ ȟȒ¢ șడƃǠ áబŒ� � , ఈ పƘâ èంత పƉ�కత వĔ� Ȝండవచ�Ƭ Țశ£ș�పంõ Uన� ² �
AǔƵయం² .  
 
 
áల గమƫƬ� èȆęటɕŨ మనం దȣంశ పదƄƬ șడƱ șడం� . ėడంŦ, AరȞ ȼకంŨ Oక ƬǞషంౖ ¡ . AరȞ ƬǞȭȈ Oక ౖ
గంట. Ǥన� Ǥన�Œ వరä ǡŨ దǞ�ŧȈ Oక áƬ, ƫȈø áƭȈ Oక AŹ, ƫȈø AŹȈ Oక ƵȜȅ, ƫȈø 
ƵȜȅȈ Oక ǵƵయ. కƮక దȣంశ పదƄȍƱ Ȋక� ƺőలƬ Eవǵ ȣȤంచ ȋƚ� � .  

 
 
UƗహరNâ, Aȭంశ పదƄȍ EƬǞƝ EƬǞƘ AంæȈ UంőǨ� � . AȚ, 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7. ఈ పదƄȍ ఈ EƬǞƘ �
Aంæల Ƌŗ Ȋక�లƭ� ęȷం� . ఈ పదƄȍ � 7 తǴșత ఏǞŒ వȺంƘ� ? Uన� AంæలƬ�ŒƬ Oక ȷǲ Ȋక� ƺటడం �
AǨƽǨంƘ కƮక, ఆ Țషయం øǴ ęȺäంŕ � 1 ȟȸ, ƗƬ తǴșత 0, 1, 2, AƮäంŕ మȏ¢ 7 వరä Ȋక� 
ƺడƃం. కƮక, Aȭంశȍ � 7 తǴșత 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17 ఆ తǴșత 20, 21, ... వȷǨ� . Iక�డ వę� 10 

Ƭ `పƘ` Aనåడƚ. పƘ AƱƘ దȣంశ పదƄȍ వę� ǝట� . Aȭంశȍ వę� � 10 దȣంశȍ వę� EƬǞƘƋ సǝనం. 

Aȅû Aȭంశȍ వę� � 11 Ƭ `పదèంŨ` Aనåడƚ; IƘ దȣంశȍ వę� ƊǞ�ƘƋ సǝనం. కƮక 10 AƱ సంఖ� 
కƬƶంĔనɕŨ AƘ ‘ఆřǣŒ॓ ’ õ ‘పƘ’ AǨƽƚ కƮక ఆ సందర�ం Aరం Aǭవరä ƗƬƬ � ‘Oకœ Ⱥన�’ Aనడǣ 
మంĔƘ.  
 
 
IƝ Țధంõ Ƙ£ǧంశ పదƄƬ Ƭర£ĔంచవĖ�� . Ƙ£ǧంశ పదƄȍ Ƕంū ǶంŨ AంæȈ Uƫ�Ǩ� . AȚ - 0, 1. Uన� ǶంŨ 
AంæలƬ Oక ȷǲ Ȋక� ƺటడం AǨƽǨంƘ కƮక Oక OకŒ ȟȸ మȏ¢ Ȋక� ƺőȆ� � . కƮక 0, 1 తǴșత వę�Ț 10, 11. 

దȣంశ పదƄȍ � 99 EȅంŒƟ, Ƙ£ǧంశȍ 11 AȅంŒƘ. కƮక Ƙ£ǧంశȍ 11 తǴșత వę� సంఖ� 100 (IƘ 
‘ƯǴ’ áƚ, ‘వంద’ áƚ. ƙƬ ƻǴ ‘Oకœ Ⱥƫ� Ⱥన�.’) ఈ పదƄȍƱ కంƹ�టǴ Ȋక�ƺడƃయƬ ఈ ǹİలȍ � ¡
సǴ£లä ƈȆȸన Țషయǣ.  
 
 
4. సంçƃలƋ AంæȈ  
 
 
మన ƜనంƘన įȚతంȍ సంఖ�లƬ ȻĔంచőƬâ ĵŧౖ , Ƹంį, ĘǨ�, Ƹష�రం AƬ șŦనŗ మన Aలంáర¡ , చంƟ తత£ 
ȣȷలȍ© , EƳ� సందǱ�లȍ, సంఖ�లƬ Ⱥ�ǲంప Ęయ�őƬâ సంçƃȈ șūșǴ. ఆáశం Ȼƫ�Ƭâ సంçతం. 
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ȻǴ�Ũ, చంƚŨ± , ǗǞ OకŒâ సంçƃȈ. ƱƃలƬ ǶంŨâ సంçతంõ șūșǴ² . ‘ɂమకǱంగ ȚయÌ శȤ’ Aన� 
సǝȷƱ� ƅȺäంƗం. ɂమకǴŨ చంƚŨ కƮక ఆ ǝట OకŒâ సంçతం± . AంõȈ ఆǴ. ȚయÌ  Aనõ ఆáశం కƮక 
AƘ Ⱥన�â øǴ� . మȏ¢ శȤ Aంŗ చంƚŨ కƮక AƘ మǸక OకŒ± . కƮక Iంత వరä 1601 వę�Ǩ, áƬ కథ ƹǲ áȋƚ� . 

Ǔష Ƭ Eడమ ƮంŦ äŦâ చƚȜƃǠ áƬ సంఖ�ల ȚȈవ కటవలȸ వĔ�నɕŨ� , ‘Aంáƫం șమతః గƄః’ Aƫ�Ǵ áబŒ �
సంఖ�ల ȚȈవ Eడమâ ȞȒƇన�èƙ ƺǴøƆంƘ� . కƮక ‘ɂమకǱంగ ȚయÌ శȤ’ AƱ సǝȷƬ� Ƅరûȸ ǱȽ � 1061 

AȜƆంƘ. ఈȅû ‘ǠƬవȺƬƢ’ Aంŗ 987 AȜƆందƬ చƚవǴȋ గɂంచగలǴ² .  

 
 
Iȅ Aంæలâ బƚȈ AKǱȈ యవƮȈ åడ ǱȽǴ áƬ, ఈ పదƄƬ Oక పƃక ȷǨâ ȋవưƄంƘ మన ƹǳ£äȋ� � � . ƺద �
ƺద AంæలƬ äƘంĔ Ĕన� Ĕన� ǝటలȍ Ęప�టంȍ మన ƹǴ£Ȉ ƘటȈ� � . Iȅ సంఖ�లƬ äƘంĔ ǝటలȍ Ęప�వలȸన 
Aవసరం Eȅ వĔ�ంƟ ȚవǲȻ ȥ Ǹడం నరȸంహ õǴ � ² � 20-27 ŦȼంబǴ 2001 సంĔక ‘ȼƮ¦ౖ ’ పƄకȍ Oక ș�సం ²
పĖǲంęǴ² . ƗƬ ȷǱంశం Iక�డ సంగహ పǴȷƮ² � .  
 
 
áöƃȈ, ǠదŹ యంƃȈ ȋƬ ǹİలȍ మన Țĭన సంపదƬ తరతǱల ƵŔ áƵŦ మన ƹǴ£Ȉ మనâ AంƘంęǴ² ² � . 

మǷ ‘Ŗá�లį’ ȋƬ ǹİలȍ ȣȷƬ� కంఠƃ పటటం Oక�ŗ șǲâ ƈȆȸన ǝరం© � � . మన వǱశమ ధర�ంȍ Iȅ కంఠƃ పŗ � ² �
పƬƬ ǉహ�żలâ Aప�öంęǴ² . èంతమంƘ ǉహN ǉȈǴ įȚƃంతం Ęయ� వలȸన పƬ IƝ² . șళ¢Ƭ ‘ȆȚం½  ǲáర×¦ � ’ 

AƳ, సįవ గంơలǧȈ AƳ Aƫ� AƘ AƄశǯâ� áƱరƚ² � . șȒ¢ కంఠసం ęȽ ȫáȈ șǲâ Aరం AǨƉ మǳ � �¡
మంĔƘ; áƬ Aరం Aవక�ర ȋƚ� . ǠƗపäŦâ ǠƘంę Țషǧలƭ� Aరం AȜƃǧ² ² � ? స£రం తప�äంť, శబ Ɵషం �
ȋäంť కంఠƃ పటటం� , తǱ£త AƝ Țషయం ȤȰ�లé, èŨäలé Ʊర�టం. țȒ¢ ȫáȈ Iȅ వȊ ȟȻ åǴ�ంŗ ¡ ¡ �
కŨƸ ƬంūƜȅ? AంƚకƬ ఈ కంţƵఠం ęȽ సంపƗǧƬ� ² (‘ఓరÙ  ŖŦషÐ ² ’) Ƭ రɌంచőƬâ ǱİȈ ǉహ�żలƬ ²
ƽȮంచటం ǤదȈ ƺŗǴ� . Iȅ èƬ� శƃǉలƵŔ ఆɑపN ȋäంť జǲöంƘ� .  

 
 
తǱ£త ƃళపƃల ǟద ఘంటంƋ Ǳయటం ƱǴ�äƫ�Ǵ² . ƃళపత గంơలƋ ² ² ‘IంŒంő Ⱦంత గంơలయం² ’ 

Ƭǲ�ంచőƬâ AవáȣȈ తä�వ. కƮక Ǳత șŨకȍâ వĔ�ư తǱ£త åడ కంఠసం Ęయ�టం AƱ పâయ మన ȚƗ� � ² ²
Țơనంȍ Oక Ǡë�ంశం AǨƽǨంƘ.  
 
 
వచƫƬ� కంఠసం Ęయ�టం కన� పƗ�Ƭ� కంఠసం Ęయ�టం ƉȆక� � . AంƚకƱ ఆర�భŔ� , Ǔస�ǱēǴ�Ȉ 
ǤదȊనșరంƃ గźƃƬ� åడ ȫáలȍƱ ǱȽǴౖ ¡ . ĭపకం ƺŔéťƬâ పద�ంȍ ǊøƆ UంťȆ� � . ȚȣలǢన ǓșƬ� ౖ
äపంõ పద� ƵƗలȍ IǲâంచగȆû ȿమత UంťȆ¡ �� . AంƚకƬ మన șȒ¢ Oక సంɌప Ȇƶ � (‘éÉ ’) Ƭ తǧǴ 
ęȺäƫ�Ǵ. గźతȣసం ȍƬ ȺƬȸతǢన ȚషǧలƬ Ǡంƚ సంɌప Ȇƶ ȍƬâ ǝǲ�© ౖ � , ƗƬƬ చందȺ¦ä సǲపť పద� 
Ƶదం ȍƬâ Iǲâంęసǲâ ƗƬ ȍƬ ùůరం మనǑŒ Aర�äలâ AంƚǉŔȍ ȋäంť ƽǨంƘ� . AంƉ áƬ, Țద�Ƭ, 

ȚĭƫƬ� రహస�ంõ ƗēలƱ ƚǴ�Ƙ మన సంస�ృƄȍ Eɕũ� � , Eక�ť ȋƚ.  
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మన ƸǱతన గంơలȍƬ ǡలǓవం åలంకషంõ Aరం ęȺéșలంŗ ș�కరN ȻƃȈ AరǢనంత ǝƃన సǲƽƚ² ² ²� � ౖ . 

șǴ áĔ వడƽȸన ȻƃలȍƬ AంతǱరం åడ Aరం áșȆ² � � . Iȅ ùఢ Ǔషȍ, సంɌప Ȇƶȍ Ǳయటం కంţƵśƬâ �
AƮåȆȺందƱ ęȽǴ తప� Țద�Ƭ నȈøǲâ పంĔƺŦƉ ȩǠష� సంపద � (‘IంటȊäవÙ �  ƽపǳ² � ’) â నషం వȺందƬ áƚ� � . 

Iȅ ȩǠష� సంపద వంŒ ఊహȈ Eవǲ ƸǶȍưƫ ƸŦƉ șǲƬ ƬǴƃ¦హ పరచőƬá Aన�Ŕ² ౖ ¡ , ‘తనâ వĔ�న Țద�Ƭ 
ȤȰ�లâ ǑƢంచƬ øǴȜ మǴసŒ జన�ȍ బహ� ǱKȺŨ AȜƃŨ² ’ AƱ ȍక పșదం ȋవƙȽǴ² .  

 
 
5. Aరగǲ�తǢన ȫáȈ � ౖ ¡  
 
 
ఈ Ʊపధ�ంȍ ఆర�భœయం ȍƬ పư�ండవ ȫáƬ� èంĘం పǲȥȆƗం� ¡ � :  

 
 
మí భí ఫí ధí Ní Mí  
Ní హÞ ఝ స�ã âష ఘã âఘ£ �  
ఘã âగ హక� ధã âచ ¡ ²  
సష N£ క ప ఫ చ కȏర ĭ� � � �¡ �  
 
 
ఈ ȫకంȍ ఆఖǲ పదం Oక�ŗ సంస�ృతం¡ ; ǞöȆన 24 పƗȉ 24 శబ సǠƗǧȈ� . șŒâ Ǔషȍ Aరం ȋƚ� . țŒȍ 
పƄ శబ సǠƗయǡ Oక AంæƬ áƬ² � , సంఖ�Ƭ áƬ ȻĔȺంƘ� . ఈ Aంæలƭ� ‘ĭ�’ AƱ Ƿëగźత ǓșƬ� 
Ƭర£ĔంచőƬâ UపǯగపడƃǨ. మనం ఈ ǹİలȍ ‘ŒüƫǢŒ² ² ’ ȍ șū ‘ȼÐ ౖ ’ Ǯక� Ƭర£చనం ఈ ȫకంȍ ¡
ùఢǢన పదƄȍ ƬǊŧకృతǢ UంƘౖ ౖ� . ఈ పదƄ åడ ఆర�భŗ పȟశƺŒ UంŬĖ�� � ² � . ఈ ȫకం Aరం ęȺéșలంŗ èంĘం ¡ �
శమ పťȆ² .  
 
 
ƈȈø ȍƯ, సంస�ృతం ȍƯ 25 హȈలƬ ఐƚ వǱȈõ ȚడüŒ Ǳȷం కƗ¡ � � � . క, ఖ, గ, ఘ, M Ȉ క-వǴ� . చ, చ, జ, 

ఝ, ఞ Ȉ చ-వǴ� . ట, ఠ, డ, ఢ, N Ȉ ట-వǴ� . త, థ, ద, ధ, న త-వǴ� . ప, ఫ, బ, భ, మ ప-వǴ� . ఈ 25 హȈలâ ¡ 1, 2, 3, 

…, 25 AƱ ȚȈవȈ ఆƵƘƗం� . IƝ Țధంõ య లõయƆ హ వరä Uన� య, ర, ల, వ, శ, ష, స, హ లâ 30, 40, 50, 

60, 70, 80 90, 100 AƱ ȚȈవȈ ఆƵƘƗం� .  
 
Iక ǞöȆƽǨనȚ సంస�ృతం ȍƬ AĖ�Ȉ. țŒ ȚȈవȈ ఈ Ƙøవ ėƶన Țధంõ IƗం� . (Iక�డ 100**3 Aంŗ 100 Ƭ 
3 ȷǴ ȟȸ øźంచõ వĔ�న లబం AƬ Aరం¡ � � . 100*0 Ǯక� ȚȈవ 1 AƬ Ƭర£చనం.)  

 
A, ఆ : 100**0 = 1  
 
I, ఈ : 100**1 = 100  
 
U, ఊ : 100**2 = 10,000  
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ఋ, ౠ: 100**3 = 1,000,000  
 
ఌ, ౡ: 100**4 = 1 తǱ£త 8 Ⱥన�Ȉ  
 
ఏ: 100**5 = 1 తǱ£త 10 Ⱥన�Ȉ  
 
ఐ: 100**6 = 1 తǱ£త 12 Ⱥన�Ȉ  
 
ఓ: 100**7 = 1 తǱ£త 14 Ⱥన�Ȉ  
 
ఔ: 100**8 = 1 తǱ£త 16 Ⱥన�Ȉ  
 
ఈ పదƄȍ Ȋక� ƺటటం Eȅý ėƗం� �� . Ǡంƚõ øźంƃలƬ పǲȥȆƗం� . (Iక�డ Oక * øǴ øNáǱƬâ Ĕహ�ం� .)  

 
క = క*A = 1 * (100**0) = 1  
 
â = క*I = 1* (100**1) = 100  
 
ø = గ*U = 3 * (100**3) = 30,000  
 
IɕŨ Ƙ£ƃ£KǱలƬ పǲȥȆƗం� .  
 
గ� = గ + న = 3 + 20 = 23  
 
ø� = (గ + న) * U = 23 * (100**2) = 230,000  
 
î�-ఘృ = î� + ఘృ = (2 + 30) * (100**2) + 4 * (100**3) = 4, 320,000  
 
 
Iȅ Aంæల ȷనంȍ AKǱȈ șŦ� , ఆ AKǱలƋ ǝటȈ ƻǲ�, ఆ ǝటలƋ ȫáȈ åǲ�¡ , ఆ ȫáలƬ కంఠసం ęȸ¡ � , 

మన șȒ¢ șళ¢â ƈȆȸన పǲĭƫƬ� మనâ AంƘంęǴ� .  
 
 
Iంƃ ȚశƙకǲంĔ ƺన ėƶన ȫకం Ǯక� Aరం Ęప�క ƽƉ ఏǞ ǉøంŔంƘౖ ¡ � ? Oక వృతంȍ ƫలవ ǓõƬ� Ɔǳయం � �
AంőǴ. Iం÷Ȱȍ ¡ ‘á£ŪంÇ ² .’ ఈ Ɔǳయం ȍ Uన� 90 Ŧ÷లƬ ² 24 సమ ǓõȈ ęȽ Oèక� Ǔగం � 3.75 ǓగȈ 
(ĵ�Ƅష ȣసంȍ వę� © ‘Ǔగ’ Aన� ǝట Iం÷ȰȍƬ ¡ ‘Ŧö² ’ â సǝƫరకం� ). ఈ 3.75 ǓగలƬ 60 ƺŒ øźȽ � � 225 

ƬǞȭȈ వȷǨ� , AȜƫ?  
 
 
IɕŨ మన ȫకం ȍƬ ǤదŒ ǝట ¡ ‘మí’ ȚȈవ EంƋ కడƗం.  
 
మí = 25 * (100**0) + (2*100) = 225.  
 
కƮక మí Aంŗ 225, ȋƗ Oక వృతం ȍƬ Ɔǳయంȍ � 24 వ వంƆ. Iȅû ȫకం Aంƃ ఓƶక పŒ చƚవǴȈ Aరం ¡ � �
ęȺäంőరƬ ఆȤȺƫ�Ʈ� . Iȅû ȟƗలȍ Uన� మంƃȈ åడ Aరగǲ�ƃȈ² � . ఈ ȻK�ం åడ పǲȫధన ęȸ కƮé� 
వĖ�.  
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6. Aంæలȍ రáȈ  
 
 
మƮȰ�లȍ రకరáల మƮȰ�Ȉ Uన�ŗ Aంæలȍ రకరáల AంæȈ Uƫ�Ǩ¡ .  

 
 
మనం ǹı șū 1, 2, 3, వúǱలƬ ƹర సంఖ�Ȉ ౖ � (integers) AంőǴ. țŒƱ సహజ సంఖ�Ȉ (natural numbers) AƬ 
åť AంőǴ. ƹర సంఖ�ల చǲత ǝనȜŦ చǲత కంŖ ƸǱతనǢనదƬ èందǲ నమ�కం� ² ² ౖ .  

 
 
ƹర సంఖ�ల తǴșత మనâ తరĖõ ƃరసపūȚ ǔన� సంఖ�Ȉ� . țŒƬ Iం÷Ȱȍ ¡ `ǅKÐ ² `Ȉ AంőǴ. ƈȈøȍƮ, 

సంస�ృతంȍƮ `ǔన�ం` AంőǴ. ‘ǔన�ం’ Aంŗ ǝǡȈõ áäంť మǸక Țధంõ Uండటం AƱƘ șē�రం� ; Iక�డ 
`Ǔగం` AƱ ȻచƱ ȋƚ. áƬ Iం÷Ȱȍ ǝతం ¡ ² `ǅKÐ ² ` Aంŗ Ǔగం AƱ Aరం� .  

 
 
ǔƫ�Ȉ EవǴ EɕŨ కƮä�ƫ�ǹ Eవ£ǲã ƈȆయƚ. áƬ `ǔన�ం` AƱ Ǔవం ǝనȜŦ ƸǶȍ ƸŒనƝ² � . ãȺ ƹర£ం ² �
1650 ƵంƃలƜన ² ౖ `ǲంÉ  పƺరÞ ౖ ’ (Rhind papyrus) ȍ 1/2, 1/3, 1/4, 1/5 వంŒ ఏకలవ ǔƫ�లã (Aంŗ లవంȍ 1 Uన� 
ǔƫ�Ȉ), 2/3 ã పƉ�కǢన ǝటȈ కƬƶȷǨ² ౖ � . మన ƈȈøȍ åడ ėడంŦ, 1/2 Ƭ Aర Aƭ, 1/4 Ƭ ƵȜ Aƭ Aంőం. 

ǡŨ ƵȜȈ AƬ ĘƵ�లంŗ సంƢ ęȸ ǠƵ�Ȝ Aంőం. ƈȈøȍ, ƫä ƈȈȺన�ంత వరä, 2/3 â õƭ, తƘతర 
ǔƫ�లâ õƬ పƉ�కǢన ƻǴ Uన�Ŕ ȋƚ² ౖ ¡ ¡ . Ǡƻ�ట Aంŗ 3/4 AƱ Aరం వȺంƘ� � , áƬ ఈ ǝట èబ�ǲ áయ Eంత 
ǠƘǲంƟ Ęప�ťƬç șడటం ėȽƮ.  
 
 
ƹర సంఖ�Ȉ� , ǔన� సంఖ�Ȉ తǴșత వę� ǓșȈ మన AƮభవ పǲƢâ èంĘం Aƅతంõ UంőǨ. UƗహరNâ èƬ� 
సంఖ�లƬ Iం÷Ȱȍ ¡ `IǷషనÙ ² ` (irrational) సంఖ�Ȉ AంőǴ. `ǷషనÙ ̀  áƬȚ `IǷషనÙ ² `. Iక�డ ‘IǷషనÙ ² ’ Aంŗ 
తǱ�ǓసǠ, ‘ǷషనÙ ’ Aంŗ తర�బదం AƬ áƚ� ; ఈ `ǷషనÙ ̀  Aన� ǝట `Ƿȴ�` (ratio) Aన� ǝటâ సంబంƢంĔనƘ. 

Oక Ƭష�Ƅ ǵపంȍ ǱయగȆû సంఖ�Ȉ Ƭష� సంఖ�Ȉ � (rational numbers). `Ƭష� సంఖ�Ȉ` Aంŗ లవǠ, ɁరǠ 
UంŦ Ƭష�Ƅ Ƭ ƈȆయĳȽȚ� .  
 
 
మనం Oక సంఖ�Ƭ Ƭష�Ƅ ǵపంȍ ǱయȋƬ పKంȍ ఆ సంఖ� AƬష� సంఖ� � (irrational number). Ƿë గźతంȍ వę� 
÷ä AKరం ² π (‘ƺౖ ’), Ǥదř UదహǲంĔన Ʊƶయ× ¡  సంఖ� e, AంƗƬâ ఆơరǗతǢన ౖ ‘Ⱥవర సంఖ�� ’ (golden 

number) ǤదȊనȚ Aƭ� AƬష� సంఖ�ȋౖ . ƹర సంఖ�Ȉ áƬȚ� , Ƭష� సంఖ�Ȉ áƬȚ AǨన సంఖ�Ȉ Aనంతంõ 
Uƫ�యƱ Țషయం యవƮలâ Aవగతం Aǭసǲâ șǲ ఆశ�Ǳ�Ƭâ AంƆ ȋƚ.  

 
 
Oక చƆరసం ȍ కరం Ǯక� ƼŨøƬ Ȋక� కőలంŗ ǖజం ƼŨøƬ ఏ Ƭష� సంఖ�Ƌ øźంĔƫ సǲ AǨన సǝơనం ² � �
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ǱదƬ ƺƕగǹÞ ౖ  కƮä�ƫ�Ũ. IƝ Țషయం మǸక Țధంõ ĘƸƃ. Oక చƆరసం ȍ కరం ƼŨøâ² � , ǖజం ƼŨøâ 
మధ� Uంū Ƭష�ƄƬ ƹర సంఖ�లƋ వ�క పరచ ȋǠ� �� . మన చƆరసం Ǯక� ǖజం ƼŨø Oక Aంøళం AƮäంŗ² , కరం �
ƼŨø √2 (Aంŗ 2 Ǯక� వరǡలం� ) AంøȏȈ. కƮక √2 AƬష� సంఖ�â Oక UƗహరN.  

 
 
AƬష� సంఖ�Ȉ Uƫ�యƱ Țషయం ǤటǤదట ƺƕగǹÞ � ౖ  మƳțƢȍƱ Ǣǲȸ UంŨంŔందƬ èందǲ ȸƗంతం� . IƘ 
Ƭజǥ áƟ IతǞదంõ మనç áƚ� , Eవ£ǲã ƈȆయƚ. Eంƚకంŗ ǉǊȍƬǧ ȍƬ మŒ పలకల ǟద ėƶన Oక Ȋక�ȍ �
√2 Ǯక� ȚȈవ 14 దȣంశ ȷƫల వరä తɕ ȋäంť కటబŦ UంƘ� � . áƬ ƺƕగǹÞ ౖ  ȤȰ�Ȉ తమ åటǣ ఈ ఘన 
Țజయం ǤటǤదటõ ȷƢంĔందన� AƽహƋ శత వృషభ Ȥరę�ద ǧగం ęȽరƬ Oక ఐƄహ�ం UంƘ� .  

 
 
Oèక� ǉɄȜ ƼŨø Oèక� Aంøళం Ěɕన Uన� (సమǉɄ) చƆరసం Ǯక� కరం ² � √2 AǨనŗ¡ , Oèక� 
ǉɄȜ ƼŨø Oèక� Aంøళం Ěɕన Uన� (సమǉɄ) పంచǖĮ Ǯక� కరం åť AƬష� సంñ�� . ƙƬƬ Ǡƚõ �
Ⱥవర సంఖ� AƬ ƶȈȷǴ� � . ƙƬ ȚȈవ (1 + √5)/2. Oక ƙర చƆరసం ƼŨø ȞడȈ�లâ మధ� Uంū Ƭష�Ƅ ఈ Ⱥవర � �² �
సంఖ�â దగరõ Uంŗ ఆ ƙర చƆరసం కంŒâ EంƋ IంƸõ కƬƶȺందƬ ĔతáǴȈ AంőǴ� � ² � ² . Aందంõ Uన� వ�â Ǡఖం �
èంĘం పǲȥȆంĔ ėడంŦ. AƘ Ƭజంõ చందǊంǉƬ� ƽȆ øండంõ Uంŗ చȆȚŦ Ǡదȅý² ² � , ǑǲంĔన ȸǊ�ȅý ¡
Uƫ�Ƙ Aంőం. éలõ ƼŨõ Uంŗ గజం బదȅ Uƫ�దంőం� � . Ǡఖం ƼడȜ, ȞడȈ�ల మధ� Uంū Ƭష�Ƅ Ⱥవర � �
సంఖ�â దగరõ Uన�ɕŨ ఆ Ǡఖం Aందంõ కƬƶȺంƘట� � . AƝ Ǡఖంȍ Ƶర¤£ ɀషత � (lateral symmetry) Uంŗ 
Iంá Aందంõ కƬƶȺంƘట� .  
 
 
సంఖ�లȍ సǲ సంఖ�Ȉ, Ǐȸ సంఖ�Ȉ AƬ మǸక ȚǙదం UంƘ. Iȟ áäంť సంఖ�లȍ ధన సంఖ�Ȉ, ǴN సంఖ�Ȉ AƬ 
Iంèక ȚǙదం UంƘ. ǴN సంఖ�ల øǲంĔ Ǡళ¢ƹŦ ȞంకటరమN సృȮంĔన AƵ�ǱȜç áƚ� , Aంతä ǠంƝ 
ǋజగźƃƬâ ƫǴ ƽȸన Ǔస�Ǳēర� â åť ƈȈȺ: 2x + 7 = 3 వంŒ ǋజగźత సǟకరŹƬ� పǲష�ǲంచ వలȸన 
సందర�ంȍ తప�äంť ǴN సంఖ�ల Aవసరం కƬƶȺందƬ� . ǋజగźతం ధర�ǝ AƬ మనâ లǔంĔన సంఖ�లȍ మǸక 
ĭƄȚ సంâష సంఖ�Ȉ ¡ � (complex numbers). ఈ సంâష సంఖ�లƬ Aధ�యనం ęȽటɕū ఊɁƅతǢన ¡ � ౖ (imaginary) 

సంఖ�Ȉ వȷǨ� . Iంá ȍéతర � (transcendental) సంఖ�Ȉ, Iంá మǶƳ� రáల సంఖ�Ȉ Uƫ�Ǩ; ఓƶక Uంŗ 
Oèక� రకం ǟద Oèక� Uద�ంధం రĔంచవĖ�� .  
 
 
7. ఆఖǲ ǝట  
 
 
గźతం ȍƮ, Ǔష ȍƮ ǝతǣ áäంť Aంæలâ సం÷తంȍ åడ Oక పƉ�క ȷనం UంƘ² ² � . ǶంŨ ȟల ఏళ¢ âందŗ 
ƺƍగǹÞ ౖ  Aంæలã సం÷తంȍƬ ȣవ�తã Oక సంబంధం ėƶంęŨ² .  
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Iȅû Aంæలã ĵ�Ƅష ȣȷƬã åడ Oక సంబంధం UంƘ© . ƙƬƱ Iం÷Ȱȍ ¡ ‘ƯమǱలį’ AంőǴ. ఈ ƯమǱలį ȍ 
Aంæలâ ఏƟ Ɯవƃ£Ƴ�ౖ , మహƆƳ ఆƵƘంĔ భȚష�Ɔ øǲంĔ ĘǌƃǴ� � .  

 
 
ƯమǱలį AనõƱ ǎǊÙ ౖ  ȍ ‘ǶȚȋషÐ¦ ’ AƱ Aơ�యం øǴâ వȿంƘ� � . మన țరబహ�ం õǲ Ȼäల ȅంŒ ȻäȈ ² � �
èƬ� Uƫ�Ǩ ఈ Aơ�యంȍ. కǣƷ ధర�ం నȤంĔ Aధర�ం పబȆ ƽǨనɕŨ ఏȺ పǖȜ ȼƃƮƬ ఓŦంĔ² ² ² ౖ , ȞǨ� 
సంవత¦ǱȈ Ǳజ�ం ఏȈƃడƬ ĵస�ం ĘǌƆంƘ ǎǊȈౖ . Aధర�ం పబȆ ƽǨందƬ మనâ Eȅ ƈȈȺంƘ² � ? ఈ ǝయƗǲ 
పపంచƸ ƽకడȍ EɕŪƉ AంæȈ మన įȚƃలƱ ఏȊయ�టం ǤదȈ ƺడƃǯ AɕŨ గŨ ǹİȈ ǤదȊనŔ Ȋక� ² ౖ ౖ� ¡
AƬ ఆనșȈ ĘǌƆంƘ. ėడంŦ, ఈ ǹİȍ మనâ ŖȆǇƮ ưంబǴ¡ , ȼÙ  ǇƮ ưంబǴ, ȸœ éŨ, కంœ éŨ² , IంŒ 
ưంబǴ, ƶÐ  éŨ, ĮÑ  éŨ, EêంŔ ưంబǴ, (AǢǲáȍ) ȿషÙ  ȼå�ǲœ ưంబǴ, áȋįȍ ǹÙ  ưంబǴ, 

గంơలయంȍ áÙ ²  ưంబǴ, పĖరŹలǧలȍ ఐ² . EÞ . Ǌ. EÐ . నంబǴ …. Iȅ పపంచం Aంƃ Aంæల మయం ²
AǨƽƋంƘ కƗ. IŔ ƺన ƶలȈ ƸటõƱ șǲâ ƻǴ ƺటటం ǝƱȸ șǲ ƮƘŒ ǟద Ǫౖ ¡ � � . ƶ. ȸ. (‘ǫƬవర¦Ù  ƽడ॓ ² �  
éÉ ’) ȅంŒ ‘ǉ×  éÉ ’ Aę�ȷǴట � – Aచ�ంõ ǎǊÙ ౖ  ȍ Ęƶ�నŔ¡ .  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Transformed using పద� Version 0.1. Copyright © 2005 Nagarjuna Venna. All rights reserved. 
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